21.01.2012
Пятнадцатое занятие.

Задача 1. Сравнив дроби 111110/111111, 222221/222223, 333331/333334, расположите их в порядке возрастания.
Задача 2. Можно ли выбрать более 50 различных двузначных чисел так, чтобы сумма никаких двух из них не равнялась 100?

Задача 3. Докажите, что число 11...1 (81 единица) делится на 81.
Задача 4. Два различных числа x и y (не обязательно целых) таковы, что x2-2000x=y2-2000y. Найдите сумму чисел x и y.
Задача 5. Катя, Соня и Маша в течение часа бегали по круговой дорожке стадиона в одном направлении, начав бег из одного места. Катя обогнала Соню 5 раз, а Машу — 8 раз, причём Соня и Маша Катю не обгоняли, а Маша не обгоняла Соню. Сколько раз Соня обогнала Машу?
Задача 6. Муравей сидит в середине одной из сторон квадрата. Он хочет побывать на каждой из остальных сторон и вернуться в исходную точку. Как ему это сделать, пройдя наименьшее расстояние?
Задача 7. Докажите, что в треугольнике со сторонами a, b, c медиана, проведённая к стороне c, меньше полусуммы сторон a и b.

