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Çàíÿòèå 4.

Îïðåäåëåíèå 1.Îòðåçîê, ñîåäèíÿþùèé ñåðåäèíû äâóõ ñòîðîí òðåóãîëüíèêà, íàçûâàåòñÿ ñðåäíåé
ëèíèåé òðåóãîëüíèêà.

Òåîðåìà 1. Â òðåóãîëüíèêå ñðåäíÿÿ ëèíèÿ ïàðàëëåëüíà òðåòüåé ñòîðîíå è ðàâíà ïîëîâèíå åå
äëèíû.

Îïðåäåëåíèå 2. Îòðåçîê, ñîåäèíÿþùèé ñåðåäèíû áîêîâûõ ñòîðîí òðàïåöèè, íàçûâàåòñÿ ñðåäíåé

ëèíèåé òðàïåöèè.
Òåîðåìà 2. Â òðàïåöèè ñðåäíÿÿ ëèíèÿ ïàðàëëåëüíà îñíîâàíèÿì è ðàâíà ïîëóñóììå èõ äëèí.
Òåîðåìà 3. (òåîðåìà Ïèôàãîðà) Â ïðÿìîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå ñóììà êâàäðàòîâ êàòåòîâ ðàâíà

êâàäðàòó ãèïîòåíóçû.
Ïðèìåð 1. Ìåäèàíû â òðåóãîëüíèêå ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå è äåëÿòñÿ åþ â îòíîøåíèè 2:1,

ñ÷èòàÿ îò âåðøèíû òðåóãîëüíèêà.
Ïðèìåð 2. Ñåðåäèíû ñòîðîí âûïóêëîãî ïÿòèóãîëüíèêà ïîñëåäîâàòåëüíî ñîåäèíåíû îòðåçêàìè.

Íàéäèòå ïåðèìåòð ïîëó÷åííîãî ïÿòèóãîëüíèêà, åñëè ñóììà äëèí âñåõ äèàãîíàëåé ðàâíà a.

Çàäà÷à 1. Â ÷åòûðåõóãîëüíèêå ABCD îòìåòèëè ñåðåäèíû ñòîðîí AB, BC, CD, DA - K, L, M, N
ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî KM è LN òî÷êîé ïåðåñå÷åíèÿ äåëÿòñÿ ïîïîëàì.

Çàäà÷à 2. Èç âåðøèíû A òðåóãîëüíèêà ABC îïóùåíû ïåðïåíäèêóëÿðû AM è AP íà áèññåêòðèñû
âíåøíèõ óãëîâ B è C. Íàéäèòå îòðåçîê PM, åñëè ïåðèìåòð òðåóãîëüíèêà ABC ðàâåí 10.

Çàäà÷à 3. Äîêàæèòå, ÷òî ñóììà òðåõ ìåäèàí òðåóãîëüíèêà ìåíüøå ïåðèìåòðà, íî áîëüøå òðåõ
÷åòâåðòåé ïåðèìåòðà òðåóãîëüíèêà.

Çàäà÷à 4. Íà ñòîðîíå AB òðåóãîëüíèêà ABC âçÿòà òî÷êà P òàêàÿ, ÷òî AP=2PB, à íà ñòîðîíå AC
- åå ñåðåäèíà, òî÷êà Q. Èçâåñòíî, ÷òî CP=2PQ. Äîêàæèòå, ÷òî òðåóãîëüíèê ABC ïðÿìîóãîëüíûé.

Çàäà÷à 5*. Â ÷åòûðåõóãîëüíèêå ABCD óãîë B ðàâåí 150◦, óãîë C ïðÿìîé, à ñòîðîíû AB è CD
ðàâíû. Íàéäèòå óãîë ìåæäó ñòîðîíîé BC è ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé ÷åðåç ñåðåäèíû ñòîðîí BC è AD.

Çàäà÷à 6. ×åðåç íà÷àëî êîîðäèíàò â ïåðâîì êâàäðàíòå ïðîâåäåíû ïðÿìûå (âêëþ÷àÿ îñè êîîðäè-
íàò), êîòîðûå äåëÿò êîîðäèíàòíóþ ïëîñêîñòü íà óãëû â 1◦. Íàéäèòå ñóììó àáñöèññ òî÷åê ïåðåñå÷åíèÿ
ýòèõ ïðÿìûõ ñ ïðÿìîé y = 100− x.

Çàäà÷à 7. Íà äâóõ ñòîðîíàõ òðåóãîëüíèêà âíå åãî ïîñòðîåíû êâàäðàòû. Äîêàæèòå, ÷òî îòðåçîê,
ñîåäèíÿþùèé êîíöû ñòîðîí êâàäðàòîâ, âûõîäÿùèõ èç îäíîé âåðøèíû òðåóãîëüíèêà, â 2 ðàçà áîëüøå
ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà, âûõîäÿùåé èç òîé æå âåðøèíû.


