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Çàíÿòèå 9.

Ïðèíöèï Äèðèõëå. Åñëè â N êëåòêàõ ñèäÿò íå ìåíåå kN + 1 êðîëèêîâ, òî â êàêîé-òî èç êëåòîê
ñèäèò ïî êðàéíåé ìåðå k + 1 êðîëèê.

Ïðèìåð 1. Â ëåñó ðàñòåò ìèëëèîí åëîê. Èçâåñòíî, ÷òî íà êàæäîé èç íèõ íå áîëåå 700000 èãîëîê.
Äîêàæèòå, ÷òî â ëåñó íàéäóòñÿ äâå åëêè ñ îäèíàêîâûì ÷èñëîì èãîëîê.

Ïðèìåð 2.Îäèííàäöàòü ìàëü÷èêîâ ñîáðàëè 54 îðåõà. Äîêàæèòå, ÷òî êàêèå-òî äâà èç íèõ ñîáðàëè
îäèíàêîâîå êîëè÷åñòâî îðåõîâ.

Ïðèìåð 3. Ïðÿìàÿ ðàñêðàøåíà â 10 öâåòîâ. Äîêàæèòå, ÷òî íàéäóòñÿ äâå òî÷êè îäíîãî öâåòà íà
öåëîì ðàññòîÿíèè.

Çàäà÷à 1. Íà ïëîñêîñòè äàíî 8 ïðÿìûõ. Äîêàæèòå, ÷òî êàêèå-òî äâå èç íèõ îáðàçóþò óãîë,
ìåíüøèé 23◦.

Çàäà÷à 2. Â ïàðàëëåëè 8-îãî êëàññà ïðîâåëè êîíòðîëüíóþ, ñîñòîÿùóþ èç 3-õ çàäà÷, çà êàæäóþ èç
êîòîðûõ ìîæíî áûëî ïîëó÷èòü îò 0 äî 3 áàëëîâ. Äîêàæèòå, ÷òî íàéäóòñÿ äâà ó÷åíèêà, ïîëó÷èâøèå
îäèíàêîâîå êîëè÷åñòâî áàëëîâ â êàæäîé èç çàäà÷, åñëè âñåãî ðàáîòó ïèñàëè 65 ÷åëîâåê.

Çàäà÷à 3. Äàíî 11 ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, íå áîëüøèõ 20. Äîêàæèòå, ÷òî èç íèõ ìîæíî
âûáðàòü äâà ÷èñëà, îäíî èç êîòîðûõ äåëèòñÿ íà äðóãîå.

Çàäà÷à 4. Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè ñòåïåíåé äâîéêè åñòü äâå, ðàçíîñòü êîòîðûõ äåëèòñÿ íà 2015.
Çàäà÷à 5. Äîêàæèòå, ÷òî èç ëþáûõ 52 öåëûõ ÷èñåë âñåãäà ìîæíî âûáðàòü äâà, ðàçíîñòü êâàä-

ðàòîâ êîòîðûõ äåëèòñÿ íà 100.
Çàäà÷à 6. Íà êëåò÷àòîé ïëîñêîñòè äàíî 5 ïðîèçâîëüíûõ óçëîâ ñåòêè. Äîêàæèòå, ÷òî ñåðåäèíà

îäíîãî èç îòðåçêîâ, ñîåäèíÿþùèõ êàêèå-òî äâå èç ýòèõ òî÷åê, òàêæå ÿâëÿåòñÿ óçëîì ñåòêè.
Çàäà÷à 7. à) Ïåðâîêëàññíèê Ïåòÿ çíàåò òîëüêî öèôðó 1. Äîêàæèòå, ÷òî îí ìîæåò íàïèñàòü

÷èñëî, äåëÿùååñÿ íà 57. á) Äëÿ êàêèõ ÷èñåë ïîìèìî 57 ýòî âåðíî?
Çàäà÷à 8. Êàæäàÿ êëåòêà ïðÿìîóãîëüíîé òàáëèöû 5× 41 ïîêðàøåíà â áåëûé èëè ÷åðíûé öâåò.

Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî âûáðàòü 3 ñòîëáöà è 3 ñòðîêè, âñå 9 êëåòîê ïåðåñå÷åíèÿ êîòîðûõ ïîêðàøåíû
â îäèí öâåò.

Çàäà÷à 9. Ïëîñêîñòü ðàñêðàøåíà à) â 2; á) â 3; â) â 100 öâåòîâ. Äîêàæèòå, ÷òî íàéäåòñÿ ïðÿìî-
óãîëüíèê ñ âåðøèíàìè îäíîãî öâåòà.

Çàäà÷à 10. Ìîæíî ëè íàéòè 8 òàêèõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, ÷òî íè îäíî èç íèõ íå äåëèòñÿ íè íà
êàêîå äðóãîå, íî êâàäðàò ëþáîãî èç ýòèõ ÷èñåë äåëèòñÿ íà êàæäîå èç îñòàëüíûõ?


