
Ìàòåìàòè÷åñêèé êðóæîê ÌÖÍÌÎ. 8 êëàññ. 6 äåêàáðÿ 2014

Çàíÿòèå 10.

Ìåòîä êðàéíåãî. Â ðåøåíèè íåêîòîðûõ çàäà÷ ïîìîãàåò ðàññìîòðåíèå ¾èñêëþ÷èòåëüíîãî¿ îáúåêòà - ýòî ìîãóò áûòü
íàèáîëüøåå èëè íàèìåíüøåå ÷èñëî, ñàìàÿ ëåâàÿ òî÷êà, ñàìàÿ âåðõíÿÿ èç ñàìûõ ïðàâûõ îêðóæíîñòåé è ò.ï.

Ïðèìåð 1. Ïî êðóãó çàïèñàíû 100 ÷èñåë. Èçâåñòíî, ÷òî êàæäîå ÷èñëî ðàâíî ñðåäíåìó àðèôìåòè÷åñêîìó ñâîèõ
ñîñåäåé. Äîêàæèòå, ÷òî âñå ÷èñëà ðàâíû.

Ïðèìåð 2. Íà ñòîëå ëåæàò îäèíàêîâûå ìîíåòû áåç íàëîæåíèé. Äîêàæèòå, ÷òî íàéäåòñÿ ìîíåòà, êîòîðàÿ êàñàåòñÿ
íå áîëåå òðåõ äðóãèõ.

Ïðèìåð 3. Ìîæíî ëè íà ïëîñêîñòè ðàñïîëîæèòü 1000 îòðåçêîâ òàê, ÷òîáû êàæäûé îòðåçîê îáîèìè êîíöàìè óïè-
ðàëñÿ ñòðîãî âíóòðü äðóãèõ îòðåçêîâ?

Çàäà÷à 1. Äåâÿòü öèôð: 1, 2, 3, ..., 9 âûïèñàíû â íåêîòîðîì ïîðÿäêå (òàê ÷òî ïîëó÷èëîñü äåâÿòèçíà÷íîå ÷èñëî).
Ðàññìîòðèì âñå òðîéêè öèôð, èäóùèõ ïîäðÿä, è íàéä¼ì ñóììó ñîîòâåòñòâóþùèõ ñåìè òð¼õçíà÷íûõ ÷èñåë. Êàêîâî
íàèáîëüøåå âîçìîæíîå çíà÷åíèå ýòîé ñóììû?

Çàäà÷à 2. Íà îêðóæíîñòè çàïèñàíû 57 ÷èñåë, êàæäîå èç êîòîðûõ ðàâíî ìîäóëþ ðàçíîñòè äâóõ ñëåäóþùèõ çà íèì
ïî ÷àñîâîé ñòðåëêå. Ñóììà âñåõ ÷èñåë ðàâíà 1. Íàéäèòå ýòè ÷èñëà è ïîðÿäîê èõ ñëåäîâàíèÿ ïî îêðóæíîñòè.

Çàäà÷à 3. Â êàæäîé êëåòêå øàõìàòíîé äîñêè çàïèñàíî ÷èñëî. Îêàçàëîñü, ÷òî ëþáîå ÷èñëî ðàâíî ñðåäíåìó àðèô-
ìåòè÷åñêîìó ÷èñåë, çàïèñàííûõ â ñîñåäíèõ ïî ñòîðîíå êëåòêàõ. Äîêàæèòå, ÷òî âñå ÷èñëà ðàâíû.

Çàäà÷à 4. à) Äàíî øåñòü íàòóðàëüíûõ ÷èñåë. Âñå îíè ðàçëè÷íû è äàþò â ñóììå 22. Íàéòè ýòè ÷èñëà è äîêàçàòü,
÷òî äðóãèõ íåò. á) Òîò æå âîïðîñ ïðî 100 ÷èñåë, äàþùèõ â ñóììå 5051.

Çàäà÷à 5. Íà ñòîëå ëåæàò ïðîèçâîëüíûå ìîíåòû áåç íàëîæåíèé. Äîêàæèòå, ÷òî íàéäåòñÿ ìîíåòà, êîòîðàÿ êàñàåòñÿ
íå áîëåå ïÿòè äðóãèõ.

Çàäà÷à 6. Íà äîñêó âûïèñàíû 2015 ÷èñåë. Èçâåñòíî, ÷òî ñóììà êàæäûõ òð¼õ âûïèñàííûõ ÷èñåë òàêæå ÿâëÿåòñÿ
âûïèñàííûì ÷èñëîì. Ñêîëüêî íóëåé ìîæåò áûòü ñðåäè âûïèñàííûõ ÷èñåë?

Çàäà÷à 7. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëà îò 1 äî 16 ìîæíî çàïèñàòü â ñòðîêó, íî íåëüçÿ çàïèñàòü ïî êðóãó òàê, ÷òîáû ñóììà
ëþáûõ äâóõ ñîñåäíèõ ÷èñåë áûëà êâàäðàòîì íàòóðàëüíîãî ÷èñëà.
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