
Ìàòåìàòè÷åñêèé êðóæîê ÌÖÍÌÎ. 8 êëàññ. 13 äåêàáðÿ 2014

Çàíÿòèå 11.

Èäåÿ ðàñêðàñêè. Ãîâîðÿò, ÷òî ôèãóðà ðàñêðàøåíà â N öâåòîâ, åñëè êàæäàÿ èç åå òî÷åê ïîêðàøåíà ðîâíî â

îäèí èç ýòèõ öâåòîâ, ïðè ýòîì íå âñåãäà â ýòîé ðàñêðàñêå åñòü êàêàÿ-òî çàêîíîìåðíîñòü. Îáû÷íî ðàñêðàñêè,

êîòîðûå ìîæíî ïðîñòî îïèñàòü, êàê ê ïðèìåðó ðàñêðàñêó äîñêè 8× 8 â øàõìàòíîì ïîðÿäêå (ò.å. â 2 öâåòà),

ïîìîãàþò ïðè ðåøåíèè çàäà÷.

Ïðèìåð 1. Èç äîñêè 8× 8 âûðåçàëè äâå ïðîòèâîïîëîæíûå óãëîâûå êëåòêè. Äîêàæèòå, ÷òî îñòàâøóþñÿ

ôèãóðó íåëüçÿ ðàçðåçàòü íà ¾äîìèíî¿ èç äâóõ êëåòîê.

Ïðèìåð 2. Ïëîñêîñòü ðàñêðàøåíà â äâà öâåòà. Äîêàæèòå, ÷òî íàéäóòñÿ äâå òî÷êè îäíîãî öâåòà íà ðàñ-

ñòîÿíèè 2015.

Çàäà÷à 1. Ìîæíî ëè âñå êëåòêè äîñêè 57 × 57 îáîéòè êîíåì ïî îäíîìó ðàçó è âåðíóòüñÿ â èñõîäíóþ

êëåòêó?

Çàäà÷à 2. Ìîæíî ëè çàìîñòèòü äîñêó 10× 10 ïðÿìîóãîëüíèêàìè 4× 1?
Çàäà÷à 3. Äàí êóá 6×6×6. Íàéäèòå ìàêñèìàëüíî âîçìîæíîå ÷èñëî ïàðàëëåëåïèïåäîâ 4×1×1, êîòîðûå

ìîæíî ïîìåñòèòü â ýòîò êóá áåç ïåðåñå÷åíèé.

Çàäà÷à 4. Ìîæíî ëè çàìîñòèòü äîñêó 6× 6 êëåòîê ïîëîñêàìè èç òðåõ êëåòîê è îäíèì óãîëêîì èç òðåõ

êëåòîê?

Çàäà÷à 5. 100 ãíîìîâ æèëè â 100 äîìàõ. Îäíàæäû îíè âñå îäíîâðåìåííî ïåðååõàëè. (È äî, è ïîñëå

ïåðååçäà â êàæäîì äîìå æèâåò ðîâíî îäèí ãíîì.) Äîêàæèòå, ÷òî äîìà ìîæíî ðàñêðàñèòü â òðè öâåòà òàê,

÷òîáû ó êàæäîãî ãíîìà öâåò åãî äîìà îòëè÷àëñÿ îò òîãî, â êîòîðîì îí æèë äî ïåðååçäà.

Çàäà÷à 6. Êëåòêè øàõìàòíîé äîñêè 10× 10 ðàñêðàøåíû â 4 öâåòà òàê, ÷òî â ëþáîì êâàäðàòå 2× 2 âñå

êëåòêè ðàçíîãî öâåòà. Äîêàæèòå, ÷òî óãëîâûå êëåòêè äîñêè ðàñêðàøåíû â ðàçíûå öâåòà.

Çàäà÷à 7. Ó Ïåòè åñòü 1000 îäèíàêîâûõ êóáèêîâ, ó êàæäîãî èç êîòîðûõ îäíà ïàðà ïðîòèâîïîëîæíûõ

ãðàíåé áåëàÿ, âòîðàÿ � ñèíÿÿ, òðåòüÿ � êðàñíàÿ. Îí ñîáðàë èç íèõ áîëüøîé êóá 10 × 10 × 10, ïðèêëàäûâàÿ
êóáèêè äðóã ê äðóãó îäíîöâåòíûìè ãðàíÿìè. Äîêàæèòå, ÷òî ó áîëüøîãî êóáà åñòü îäíîöâåòíàÿ ãðàíü.
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