
Ìàòåìàòè÷åñêèé êðóæîê ÌÖÍÌÎ. 8 êëàññ. 20 äåêàáðÿ 2014

Çàíÿòèå 12.

Êîíòðîëüíàÿ ðàáîòà.

Çàäà÷è ìîæíî ðåøàòü â ëþáîì ïîðÿäêå. Ïðè ýòîì âîâñå íå íóæíî ïûòàòüñÿ ñäåëàòü âñ¼, ãîðàçäî
ëó÷øå áóäåò ïîäóìàòü íàä çàäà÷àìè ïî òåìàì òåõ çàíÿòèé, íà êîòîðûõ âû ïðèñóòñòâîâàëè. Åäèí-
ñòâåííîå òðåáîâàíèå ýòî ïîäðîáíîå ïèñüìåííîå îáúÿñíåíèå âàøåãî ðåøåíèÿ. Óäà÷è!

Çàäà÷à 1. à) Íàéäèòå îñòàòîê îò äåëåíèÿ 1 · 3 · 5 · ... · 403 + 2014 · 2016 + 1 íà 2015. á) Íàéäèòå
îñòàòîê îò äåëåíèÿ 1 · 5 · 9 · ... · 201 + 1999 · 2000 · 2001 + 20572 íà 13.

Çàäà÷à 2. Íàéäèòå ÍÎÄ(399977, 405953).

Çàäà÷à 3. Ðåøèòå â öåëûõ ÷èñëàõ x2 − y2 = 900.

Çàäà÷à 4. Ðåøèòå â íàòóðàëüíûõ ÷èñëàõ x+ 1
y+ 1

z+ 1
w

= 14
11
.

Çàäà÷à 5. Ðàñêðàñüòå ïëîñêîñòü â 3 öâåòà òàê, ÷òîáû òî÷êà êàæäîãî èç öâåòîâ ïðèñóòñòâîâàëà
è ÷òîáû êàæäàÿ ïðÿìàÿ áûëà ïîêðàøåíà ðîâíî â äâà öâåòà.

Çàäà÷à 6. à) Â àðèôìåòè÷åñêîé ïðîãðåññèè a10 + a12 = 12. ×åìó ðàâíî a3 + a13 + a17? á) Â ãåî-
ìåòðè÷åñêîé ïðîãðåññèè b2 · b10 = 36. ×åìó ðàâíî b4 · b6 · b8?

Çàäà÷à 7. Öåëûå ÷èñëà a, b, c òàêîâû, ÷òî a3 + b3 + c3
... 7. Äîêàæèòå, ÷òî abc

... 7.

Çàäà÷à 8. Äîêàæèòå, ÷òî ïðè ëþáîì íàòóðàëüíîì n ÷èñëî 33n+2 + 5 · 23n+1 äåëèòñÿ íà 19.

Çàäà÷à 9. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáîãî öåëîãî n ÷èñëî n5

120
+ n4

12
+ 7n3

24
+ 5n2

12
+ n

5
öåëîå.

Çàäà÷à 10. Ìîæíî ëè ðàçðåçàòü êâàäðàò íà òóïîóãîëüíûå òðåóãîëüíèêè?

Çàäà÷à 11. Âûñîòà AK, áèññåêòðèñà BH è ìåäèàíà CM òðåóãîëüíèêà ABC ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé
òî÷êå O, ïðè÷åì AO=BO. Äîêàæèòå, ÷òî òðåóãîëüíèê ABC - ðàâíîñòîðîííèé.

Çàäà÷à 12. 12 âîñüìèêëàññíèêîâ íà îëèìïèàäå ðåøèëè 43 çàäà÷è, ïðè÷åì èçâåñòíî, ÷òî ñðåäè
íèõ åñòü øêîëüíèêè, êîòîðûå ðåøèëè ðîâíî îäíó çàäà÷ó, øêîëüíèêè, êîòîðûå ðåøèëè ðîâíî äâå
çàäà÷è, øêîëüíèêè, êîòîðûå ðåøèëè ðîâíî òðè çàäà÷è, è øêîëüíèêè, êîòîðûå ðåøèëè ðîâíî ÷åòûðå
çàäà÷è. Äîêàæèòå, ÷òî åñòü âîñüìèêëàññíèê, êîòîðûé ðåøèë íå ìåíåå 5 çàäà÷.

Çàäà÷à 13. Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè ñòåïåíåé òðîéêè åñòü äâå, ðàçíîñòü êîòîðûõ äåëèòñÿ íà 2015.

Çàäà÷à 14. Â êâàäðàòå ñî ñòîðîíîé 5 ñì îòìåòèëè 76 òî÷åê. Äîêàæèòå, ÷òî êàêèå-òî 4 èç íèõ
ìîæíî íàêðûòü êâàäðàòîì ñî ñòîðîíîé 1 ñì.

Çàäà÷à 15. Ïÿòèçíà÷íîå ÷èñëî íàçîâåì ¾íåðàçëîæèìûì¿, åñëè îíî íå ðàñêëàäûâàåòñÿ â ïðî-
èçâåäåíèå äâóõ òð¼õçíà÷íûõ ÷èñåë. Êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî ¾íåðàçëîæèìûõ¿ ïÿòèçíà÷íûõ
÷èñåë ìîæåò èäòè ïîäðÿä?


