
Ìàòåìàòè÷åñêèé êðóæîê ÌÖÍÌÎ. 8 êëàññ. 7 ìàðòà 2015

Çàíÿòèå 20. Ïèñüìåííîå.

Çàäà÷à 1. Íàéäèòå õîòÿ áû îäíî öåëî÷èñëåííîå ðåøåíèå óðàâíåíèÿ a2b2 + a2 + b2 + 1 = 2005.
Çàäà÷à 2. Êëåò÷àòûé áóìàæíûé êâàäðàò 8×8 ñîãíóëè íåñêîëüêî ðàç ïî ëèíèÿì êëåòîê òàê, ÷òî

ïîëó÷èëñÿ êâàäðàòèê 1× 1. Åãî ðàçðåçàëè ïî îòðåçêó, ñîåäèíÿþùåìó ñåðåäèíû äâóõ ïðîòèâîïîëîæ-
íûõ ñòîðîí êâàäðàòèêà. Íà ñêîëüêî ÷àñòåé ìîã ïðè ýòîì ðàñïàñòüñÿ êâàäðàò?

Çàäà÷à 3. Âûñîòû AA′ è BB′ òðåóãîëüíèêà ABC ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå H. Òî÷êè X è Y - ñåðåäèíû
îòðåçêîâ AB è CH ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàçàòü, ÷òî ïðÿìûå XY è A′B′ ïåðïåíäèêóëÿðíû.

Çàäà÷à 4. Ïî êðóãó ðàññòàâëåíû 2005 íàòóðàëüíûõ ÷èñåë. Äîêàçàòü, ÷òî íàéäóòñÿ äâà ñîñåäíèõ
÷èñëà òàêèå, ÷òî ïîñëå èõ âûêèäûâàíèÿ îñòàâøèåñÿ ÷èñëà íåëüçÿ ðàçáèòü íà äâå ãðóïïû ñ ðàâíîé
ñóììîé.

Çàäà÷à 5. Ðàçðåçàòü êðóã íà íåñêîëüêî ðàâíûõ ÷àñòåé òàê, ÷òîáû öåíòð êðóãà íå ëåæàë íà
ãðàíèöå õîòÿ áû îäíîé èç íèõ.

Çàäà÷à 6. Íà ïëîñêîñòè äàíû 2005 òî÷åê (íèêàêèå òðè èç êîòîðûõ íå ëåæàò íà îäíîé ïðÿìîé).
Êàæäûå äâå òî÷êè ñîåäèíåíû îòðåçêîì. Òèãð è Îñ¼ë èãðàþò â ñëåäóþùóþ èãðó. Îñ¼ë ïîìå÷àåò êàæ-
äûé îòðåçîê îäíîé èç öèôð, à çàòåì Òèãð ïîìå÷àåò êàæäóþ òî÷êó îäíîé èç öèôð. Îñ¼ë âûèãðûâàåò,
åñëè íàéäóòñÿ äâå òî÷êè, ïîìå÷åííûå òîé æå öèôðîé, ÷òî è ñîåäèíÿþùèé èõ îòðåçîê, è ïðîèãðûâàåò
â ïðîòèâíîì ñëó÷àå. Äîêàçàòü, ÷òî ïðè ïðàâèëüíîé èãðå Îñ¼ë âûèãðàåò.

LXXVIII ÌÎÑÊÎÂÑÊÀß ÌÀÒÅÌÀÒÈ×ÅÑÊÀß ÎËÈÌÏÈÀÄÀ äëÿ 8�11 êëàññîâ ïðîéä¼ò â âîñ-

êðåñåíüå, 15 ìàðòà 2015 ãîäà.
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