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Èíâàðèàíòû è ãèäðàíòû

Çàäà÷à 1. Íà ñòîëå ñòîÿò 16 ñòàêàíîâ, îäèí èç êîòîðûõ ïåðåâåðíóò äîíûøêîì ââåðõ.
Ðàçðåøàåòñÿ îäíîâðåìåííî ïåðåâîðà÷èâàòü ëþáûå ÷åòûðå ñòàêàíà. Ìîæíî ëè, ïîâòîðÿÿ
ýòó îïåðàöèþ, ïîñòàâèòü âñå ñòàêàíû ïðàâèëüíî?

Çàäà÷à 2. Â àëôàâèòå ÿçûêà ïëåìåíè ÓÛÓ âñåãî äâå áóêâû: Ó è Û. Äâà ñëîâà ýòî-
ãî ÿçûêà ÿâëÿþòñÿ ñèíîíèìàìè, åñëè îäíî èç äðóãîãî ìîæíî ïîëó÷èòü, äîáàâëÿÿ èëè
âû÷åðêèâàÿ ¾ÛÓ¿ èëè ¾ÓÓÛÛ¿. ßâëÿþòñÿ ëè ñèíîíèìàìè ñëîâà ÓÛÛ è ÛÓÓ?

Çàäà÷à 3. à) Â îäíîé êëåòêå êâàäðàòà 2× 2 ñòîèò ìèíóñ, âî âñåõ îñòàëüíûõ � ïëþñû. Çà
ðàç ìîæíî ïîìåíÿòü â ëþáîì ñòîëáöå èëè ëþáîé ñòðîêå âñå çíàêè íà ïðîòèâîïîëîæíûå.
Ìîæåò ëè ïîëó÷èòüñÿ êâàäðàò ñî âñåìè ïëþñàìè? á) À åñëè òàáëèöà 4× 4? â) 3× 3?

Çàäà÷à 4. Â ïåùåðå æèâåò à) 2015-ãîëîâàÿ; á) 2016-ãîëîâàÿ ãèäðà. Ãåðàêë çà îäèí ðàç
ìîæåò ñðóáèòü 10 èëè 7 ãîëîâ. Åñëè îí ñðóáèò 10 ãîëîâ, òî ó ãèäðû âûðàñòåò 7 íîâûõ, à
åñëè 7, òî 16 íîâûõ ãîëîâ. Åñëè â êàêîé-òî ìîìåíò ó ãèäðû íå îñòàåòñÿ íè îäíîé ãîëîâû,
òî îíà ïîãèáàåò. Ìîæåò ëè Ãåðàêë ïîáåäèòü ãèäðó?

Çàäà÷à 5. Íà ñòîëå ëåæàò äâå êó÷êè êàìíåé: â ïåðâîé êó÷êå 10 êàìíåé, à âî âòîðîé �
15. Çà õîä ðàçðåøàåòñÿ ðàçäåëèòü ëþáóþ êó÷êó íà äâå ìåíüøèå. Ïðîèãðûâàåò òîò, êòî
íå ñìîæåò ñäåëàòü õîä. Êòî âûèãðûâàåò â òàêîé èãðå?

Çàäà÷à 6. Äàíû ÷èñëà 1, 2, 3, 4, 5, 6. Ðàçðåøàåòñÿ ê ëþáûì äâóì èç íèõ ïðèáàâëÿòü ïî
1. Ìîæíî ëè ïðè ïîìîùè òàêèõ îïåðàöèé ñäåëàòü âñå ÷èñëà ðàâíûìè?

Çàäà÷à 7. Êðóã ðàçäåëåí íà 6 ñåêòîðîâ, â êàæäîì èç êîòîðûõ ñòîèò ôèøêà. Ðàçðåøàåòñÿ
çà îäèí õîä ñäâèíóòü ëþáûå äâå ôèøêè â ñîñåäíèå ñ íèìè ñåêòîðà. Ìîæíî ëè ñ ïîìîùüþ
òàêèõ îïåðàöèé ñîáðàòü âñå ôèøêè â îäíîì ñåêòîðå?

Çàäà÷à 8. Â öåíòðå êàæäîé êëåòêè øàõìàòíîé äîñêè ñòîèò ïî ôèøêå. Ôèøêè ïåðå-
ñòàâèëè òàê, ÷òî ïîïàðíûå ðàññòîÿíèÿ ìåæäó íèìè íå óìåíüøèëèñü. Äîêàæèòå, ÷òî â
äåéñòâèòåëüíîñòè ïîïàðíûå ðàññòîÿíèÿ íå èçìåíèëèñü.


