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Èíâàðèàíòû

Çàäà÷à 43. Â àëôàâèòå ÿçûêà ïëåìåíè ÓÛÓ âñåãî äâå áóêâû: Ó
è Û, ïðè÷åì ýòîò ÿçûê îáëàäàåò òàêèìè ñâîéñòâàìè: åñëè èç
ñëîâà âûêèíóòü ñòîÿùèå ðÿäîì áóêâû ÓÛ, òî ñìûñë ñëîâà íå
èçìåíèòñÿ. Òî÷íî òàê æå ñìûñë ñëîâà íå èçìåíèòñÿ, åñëè äî-
áàâèòü â ëþáîå ìåñòî ñëîâà áóêâîñî÷åòàíèÿ ÛÓ èëè ÓÓÛÛ.
Ïîêàæèòå, ÷òî ñëîâà à) ÓÛ è ÛÓÛÓ á) ÓÓÛ è ÓÛÓÛÓ
çíà÷àò îäíî è òî æå, â) à ÓÛÛ è ÛÓÓ � íå îáÿçàòåëüíî.

Çàäà÷à 44. Íà äîñêå íàïèñàíû ÷èñëà 1, 2, 3, . . . , 10. Ðàçðåøàåòñÿ
ñòåðåòü ëþáûå äâà ÷èñëà a è b è âìåñòî íèõ íàïèñàòü ÷èñëî
a+b−1. ×åðåç ñêîëüêî õîäîâ çàêîí÷èòñÿ ýòîò ïðîöåññ è êàêîå
÷èñëî â èòîãå îñòàíåòñÿ íà äîñêå?

Çàäà÷à 45. Òåïåðü, ñòèðàÿ äâà ÷èñëà, çàïèñûâàþò èõ ðàçíîñòü.
Ìîæíî ëè äîáèòüñÿ, ÷òîáû âñå ÷èñëà íà äîñêå áûëè íóëÿìè?

Çàäà÷à 46. Õóëèãàíû Âàñÿ è Ïåòÿ ïîðâàëè ñòåíãàçåòó, ïðè÷¼ì
Ïåòÿ ðâàë êàæäûé êóñîê íà 5 ÷àñòåé, à Âàñÿ íà 9. Ïðè ïî-
ïûòêå ñîáðàòü ñòåíãàçåòó íàøëè 2024 îáðûâêîâ. Äîêàæèòå,
÷òî íàøëè íå âñå êóñî÷êè.

Çàäà÷à 47. Èç ñòàêàíà ìîëîêà ëîæêó ñîäåðæèìîãî ïåðåëèâàþò
â ñòàêàí ñ ÷àåì è íåáðåæíî ïîìåøèâàþò. Çàòåì çà÷¼ðïûâàþò
ëîæêó ïîëó÷åííîé ñìåñè è ïåðåëèâàþò èõ îáðàòíî â ñòàêàí
ñ ìîëîêîì. ×åãî òåïåðü áîëüøå: ÷àÿ â ñòàêàíå ñ ìîëîêîì èëè
ìîëîêà â ñòàêàíå ñ ÷àåì?

Çàäà÷à 48. Èìåþòñÿ ñòàêàí êîôå, íàïîëíåííûé íà 2/3, è òàêîé
æå ñòàêàí ìîëîêà, íàïîëíåííûé íà 2/3. Ðàçðåøàåòñÿ ïåðåëè-
âàòü ëþáîå êîëè÷åñòâî æèäêîñòè òóäà è îáðàòíî, òùàòåëüíî
å¼ ïåðåìåøèâàÿ, íî íåëüçÿ íè÷åãî âûëèâàòü. Ìîæíî ëè ïîëó-
÷èòü â îäíîì èç ñòàêàíîâ íàïèòîê, ñîñòàâëåííûé èç ìîëîêà
è êîôå â ïðîïîðöèè 1:1?

https://mccme.ru/circles/mccme/



Êðóæîê ìöíìî, 6 êëàññ, çàíÿòèå 7 15 íîÿáðÿ 2023

Èíâàðèàíòû

Çàäà÷à 43. Â àëôàâèòå ÿçûêà ïëåìåíè ÓÛÓ âñåãî äâå áóêâû: Ó
è Û, ïðè÷åì ýòîò ÿçûê îáëàäàåò òàêèìè ñâîéñòâàìè: åñëè èç
ñëîâà âûêèíóòü ñòîÿùèå ðÿäîì áóêâû ÓÛ, òî ñìûñë ñëîâà íå
èçìåíèòñÿ. Òî÷íî òàê æå ñìûñë ñëîâà íå èçìåíèòñÿ, åñëè äî-
áàâèòü â ëþáîå ìåñòî ñëîâà áóêâîñî÷åòàíèÿ ÛÓ èëè ÓÓÛÛ.
Ïîêàæèòå, ÷òî ñëîâà à) ÓÛ è ÛÓÛÓ á) ÓÓÛ è ÓÛÓÛÓ
çíà÷àò îäíî è òî æå, â) à ÓÛÛ è ÛÓÓ � íå îáÿçàòåëüíî.

Çàäà÷à 44. Íà äîñêå íàïèñàíû ÷èñëà 1, 2, 3, . . . , 10. Ðàçðåøàåòñÿ
ñòåðåòü ëþáûå äâà ÷èñëà a è b è âìåñòî íèõ íàïèñàòü ÷èñëî
a+b−1. ×åðåç ñêîëüêî õîäîâ çàêîí÷èòñÿ ýòîò ïðîöåññ è êàêîå
÷èñëî â èòîãå îñòàíåòñÿ íà äîñêå?

Çàäà÷à 45. Òåïåðü, ñòèðàÿ äâà ÷èñëà, çàïèñûâàþò èõ ðàçíîñòü.
Ìîæíî ëè äîáèòüñÿ, ÷òîáû âñå ÷èñëà íà äîñêå áûëè íóëÿìè?

Çàäà÷à 46. Õóëèãàíû Âàñÿ è Ïåòÿ ïîðâàëè ñòåíãàçåòó, ïðè÷¼ì
Ïåòÿ ðâàë êàæäûé êóñîê íà 5 ÷àñòåé, à Âàñÿ íà 9. Ïðè ïî-
ïûòêå ñîáðàòü ñòåíãàçåòó íàøëè 2024 îáðûâêîâ. Äîêàæèòå,
÷òî íàøëè íå âñå êóñî÷êè.

Çàäà÷à 47. Èç ñòàêàíà ìîëîêà ëîæêó ñîäåðæèìîãî ïåðåëèâàþò
â ñòàêàí ñ ÷àåì è íåáðåæíî ïîìåøèâàþò. Çàòåì çà÷¼ðïûâàþò
ëîæêó ïîëó÷åííîé ñìåñè è ïåðåëèâàþò èõ îáðàòíî â ñòàêàí
ñ ìîëîêîì. ×åãî òåïåðü áîëüøå: ÷àÿ â ñòàêàíå ñ ìîëîêîì èëè
ìîëîêà â ñòàêàíå ñ ÷àåì?

Çàäà÷à 48. Èìåþòñÿ ñòàêàí êîôå, íàïîëíåííûé íà 2/3, è òàêîé
æå ñòàêàí ìîëîêà, íàïîëíåííûé íà 2/3. Ðàçðåøàåòñÿ ïåðåëè-
âàòü ëþáîå êîëè÷åñòâî æèäêîñòè òóäà è îáðàòíî, òùàòåëüíî
å¼ ïåðåìåøèâàÿ, íî íåëüçÿ íè÷åãî âûëèâàòü. Ìîæíî ëè ïîëó-
÷èòü â îäíîì èç ñòàêàíîâ íàïèòîê, ñîñòàâëåííûé èç ìîëîêà
è êîôå â ïðîïîðöèè 1:1?

https://mccme.ru/circles/mccme/


