ñ. áÂÒÁÍÏŒ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔ:

éÇÒÙ ÒÁÚÕÍÁ Ó ÂÉÎÏÍÉÁÌØÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ

œ ÜÔÏÊ ÉÇÒÅ ÓÔÁŒËÁ ÂÏÌØÛÅ, ÞÅÍ ÐÒÏÓÔÏ ÒÁÓÓÕÄÏË.

1.^⊕äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÁ (a + 1)^{an} − 1 É (1 − a)^{an} − 1 ÄÅÌÑÔÓÑ ÎÁ a^{n+1} É ÎÅ ÄÅÌÑÔÓÑ ÎÁ a^{n+2}.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 1. ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ÆÕÎËÃÉÀ íčÂÉÕÓÁ ËÁË

¯(n) =

0; ÅÓÌÉ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ x ¿ 1; ÔÁËÏÊ ÞÔÏ x^2 | n

(−1)^ff; Œ ÉÎÏÍ ÓÌÕÞÁÅ, ÇÄÅ ff|

ËÏÌÉÞÅÓÔŒÏ ÐÒÏÓÔÙÈ ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ ÞÉÓÌÁ n:

2. Á^⊕)îÁÊÄÉÔÅ ∑ d|n ¯(d) (ÓÕÍÍÕ ÐÏ ŒÓÅÍ ÄÅÌÉÔÅÌÑÍ ÞÉÓÌÁ n).

Â^⊗)ðÏÌÏÖÉÍ K_n = ∑ d|n (_{2d} d ) . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

(_{2n} n ) = ∑ d|n ¯(^n_d )K_d.

3. ðÕÓÔØ p | ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Á^⊕) ÐÒÉ 1 ⩽ k ⩽ p − 1 ÞÉÓÌÏ

(_p k ) ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ p;

Â^⊕) ÐÒÉ 1 ⩽ m ⩽ p − k ÞÉÓÌÏ (−1)^m (_{p−k} m ) − (_{k+m−1} m ) ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ p;

Œ^⊗)

(_{np} n ) ≡ np (mod p^2);

Ç^⊗)

(_{a0+a1p+:::+anpn}

b_0+b_1p+:::+b_np^n ) ≡ (_{a0}

b_0 )(_{a1} b_1 ) : : :

(_{an}

b_n ) (mod p);

Ä^⊗) ÅÓÌÉ p^l ÄÅÌÉÔ

(_n k ) , ÔÏ p^l ⩽ n;

Å^⊗) ÅÓÌÉ p | ÎÅÞÅÔÎÏ, n = p^{l−2}, ÇÄÅ l ⩾ 2, ÔÏ ÅÓÌÉ m ⩾ 2,

(_n m ) ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ p^{l−m};

č^⊗) ÅÓÌÉ p ¿ 3, ÔÏ

(_{2p−1} p ) ≡ 1 (mod p^3).

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 2. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ p_m(q) ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ q^{m−1} + : : : + q + 1. ôÏÇÄÁ q-ÂÉÎÏÍÉÁÌØÎÙÍ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏÍ

(_n m ) q ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÞÉÓÌÏ n∏ k=1 p_k(q) m∏ k=1 p_k(q)^{n−m} ∏ k=1 p_k(q) = p_n(q) : : : p_2(q)p_1(q) p_m(q) : : : p_2(q)p_1(q) p_{n−m}(q) : : : p_2(q)p_1(q) ;

ÇÄÅ q ≠ −1 (ÈÏÔÑ ÄÏÏÐÒÅÄÅÌÉÔØ ÍÏÖÎÏ É ÄÌÑ ÎÅÇÏ: ÓÍ. ÓÌÅÄ. ÚÁÄÁÞÕ).

4.^{∗⊕})äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

(_n m ) q | ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÏÔ q Ó ÃÅÌÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ.

⊕ | ÕÓÔÎÁÑ ÚÁÄÁÞÁ, ⊗ | ÐÉÓØÍÅÎÎÁÑ