ŊĚŘĂĆĚŊŚŠĆĂ

śőśšăćĺšěńĳ Ă. Ą. Śłőŕěŋłőć Ćśě ůĺśńă śůĺšă¿šś£ ŋěőšřĺűăšěńĳŋżňĺ (ěśńĺ ŋě őčőćőřěŋő ŕřőšĺćŋőě).

1. Ŕăÿă ŕřĺÿěń ŋă ťĺğĺłő-ňăšěňăšĺůěśłş¿ őńĺňŕĺăďş, łőšőřă£ ďńĺšś£ 6 ůăśőć. Ąăńńż x ĺ y ğă ťĺğĺłş ĺ ňăšěňăšĺłş { ćěźěśšćěŋŋżě ůĺśńă (ŋě őą£ğăšěńĳŋő űěńżě), řăćŋż ğăšřăůěŋŋőňş ŋă řěÿěŋĺě ğăďăů ŕő ďăŋŋőňş ŕřěďňěšş ćřěňěŋĺ. Łăł Ŕăÿě ŋăďő řăśŕřěďěńĺšĳ ćřěň£ ňěęďş ťĺğĺłőľ ĺ ňăšěňăšĺłőľ, ůšőąż ŕőńşůĺšĳ ŋăĺąőńĳÿĺľ (ŋăĺňěŋĳÿĺľ) řěğşńĳšăš, ěśńĺ ¡šőš řěğşńĳšăš ćżůĺśń£ěšś£ ŕő ťőřňşńě a) xy; b) ln x+ln y; c) x^2 +y^2; d) √ x + √ y; e)^1_x +^1_y ; f) sin^x_2 + sin^y_2 ; g)* x^2y; h) 2x^2 + y^2.

i) f(x) + f(y), čďě f^{′′}(x) ≤ 0 ŕřĺ x ∈ [0, 6]; j) af(x) + bf(y), čďě a, b > 0 ĺ f^{′′}(x) ≤ 0 ŕřĺ x ∈ [0, 6];

2.* Řěÿĺšě ŕşŋłšż a,c,d,e,g ğăďăůĺ 1 ŕřĺ şśńőćĺĺ, ůšő Ŕăÿă řěÿăěš ňăšěňăšĺłş ć ďćă řăğă ążśšřěě, ůěň ťĺğĺłş.

3. Ěśńĺ 0 ≤ y ≤^1_n ≤ x, šő^1_n (x + y −^1_n ) ≥ xy.

4. Ŕşśšĳ x_1 + . . . + x_n = 1. Ŋăľďĺšě ŋăĺąőńĳÿěě ĺ ŋăĺňěŋĳÿěě ğŋăůěŋĺě śńěďş¿źĺţ ćěńĺůĺŋ (ŋě ğăąşďĳšě ďőłăğăšĳ ćśě ĺśŕőńĳğşěňżě Ćăňĺ ŋěřăćěŋśšćă):

a) x_1 · . . . · x_n. b) x^2_1 + . . . + x^2_n. c)^1_{x1} + · · · +^1_{xn} . d) min{x_1, . . . , x_n}. e) max{x_1, . . . , x_n}. f)* x^3_1 + . . . + x^3_n. g)* x^2_1 · . . . · x^2_{n−1} · x_n.

5*. Ŕşśšĳ x_1 · . . . · x_n = 1. Ŋăľšĺ ŋăĺňěŋĳÿěě ćőğňőęŋőě ğŋăůěŋĺě ćěńĺůĺŋż x_1 + · · · + x_n.

6. (ŋěřăćěŋśšćă ő śřěďŋĺţ; ad hoc) min{x_1 · . . . · x_n} ≤^{1x1 +...+ 1xn}_n ≤^n √ x_1 · . . . · x_n ≤^{x1+...+xn}_n ≤ √_{x21+···+x2n} n ≤ max{x_1, . . . , x_n}. 7. (a) Ěśńĺ a ≥ b ĺ x ≥ y, šő ax + by ≥ ay + bx.

(b) Ěśńĺ x_1 ≥ . . . ≥ x_n, y_1 ≥ . . . ≥ y_n, {i_1, . . . , i_n} = {1, . . . , n}, šő x_1y_1 + . . . + x_ny_n ≥ x_1y_{i1} + . . . + x_ny_{in} . (c)* Ěśńĺ a, b, c, α, β, γ | śšőřőŋż ĺ şčńż šřěşčőńĳŋĺłă, šő aα + bβ + cγ ≥^π_3 (a + b + c). (d)* (ŋěřăćěŋśšćő Ůěążÿěćă). Ěśńĺ x_1 ≥ . . . ≥ x_n, y_1 ≥ . . . ≥ y_n, šő

x_1y_1 + . . . + x_ny_n n ≥ x_1 + . . . + x_n n · y_1 + . . . + y_n n ≥ x_1y_n + . . . + x_ny_1 n . (e)* 2 (_α a +^β_b +^γ_c ) ≤ (_1 a +^1_b ) sin α +

(_1 c +^1_a ) sin β +

(_1 a +^1_b ) sin γ.

8. a) (x^2_1 + x^2)(y^2_1 + y^2 ) ≥ (x_1y_1 + x_2y_2)^2.

b) Ŋăľďĺšě max{x_1y_1 · · · + x_ny_n} ŕřĺ şśńőćĺĺ x^2_1 + · · · + x^2_n = y^2_1 + · · · + y^2_n = 1. c) (ŋěř. Łőÿĺ-Ąşŋ£łőćśłőčő) (x_1y_1 + · · · + x_ny_n)^2 ≤ (x^2_1 + · · · + x^2_n)(y^2_1 + · · · + y^2_n). d)* Ćżćěďĺšě ŋěřăćěŋśšćă ő śřěďŋĺţ ĺğ ŋěřăćěŋśšćă Łőÿĺ-Ąşŋ£łőćśłőčő. 9.* (a) Ěśńĺ ďń£ ń¿ąőčő t at^2 + 2bt + c ≥ 0, šő b^2 ≤ ac. (b) (x_1y_1 + . . . + x_ny_n)^2 ≤ (x^2_1 + . . . + x^2_n)(y^2_1 + . . . + y^2_n).

(c) Ěśńĺ P , S, α_1, . . . , α_n | ŕěřĺňěšř, ŕńőźăďĳ ĺ şčńż ćżŕşłńőčő n-şčőńĳŋĺłă, šő 4S ∑_n i=0 ctg^{αi}_2 ≥ P^2.

10.* (a) x^3 + 2y^{3/2} 3 ≥ xy. (b) (ŋěřăćěŋśšćő đŋčă) Ěśńĺ^1_p +^1_q = 1, šő xy ≤^{xp}_p +^{xq}_q .

(b) (ŋěřăćěŋśšćő Č-ěńĳďěřă) x_1y_1 + . . . + x_ny_n ≤ (x^p_1 + . . . + x^p_n)^{1p} (y^q_1 + . . . + y^q_n)^{1q} . (c) (ŋěřăćěŋśšćő Ňĺŋłőćśłőčő) ( ∑_n i=1(x_iy_i)^p)^{1p} ≤ ( ∑_n i=1 x^p_i )^{1p} + ( ∑_n i=1 y^p_i )^{1p} .

Typeset by AMS-TEX