ëÏÍÂÉÎÁÔÏÒÎÁÑ ÇÅÏÍÅÔÒÉÑ.

ÇÒÕÐÐÁ Z, 04.04.05

úÁÄÁÞÉ.

1. œ ÄÌÉÎÎÏÍ ÕÚËÏÍ ËÏÒÉÄÏÒÅ ÐÏÓÔÅÌÅÎÏ 50 ËÏŒÒÏŒÙÈ ÄÏÒÏÖÅË (Ô.Å. ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÏ 50 ÏÔÒÅÚËÏŒ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÉÂÏ ÍÏÖÎÏ ÐÒÉÂÉÔØ ÏÄÎÉÍ ÇŒÏÚÄÅÍ ÎÅËÏÔÏÒÙÅ 8 ÄÏÒÏÖÅË, ÌÉÂÏ ÎÁÊÄÕÔÓÑ 8 ÐÏÐÁÒÎÏ ÎÅÐÅÒÅËÒÙŒÁÀÝÉÈÓÑ ÄÏÒÏÖÅË.

2. ëÏÒÉÄÏÒ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ÐÏËÒÙÌÉ ÄÏÒÏÖËÁÍÉ (ËÏÎÅÞÎÙÍ ÞÉÓÌÏÍ).

Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÅËÏÔÏÒÙÅ ÄÏÒÏÖËÉ ÍÏÖÎÏ ÕÂÒÁÔØ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÏÓÔÁŒÛÉÅÓÑ ÄÏÒÏÖËÉ ÎÅ ÐÅ- ÒÅËÒÙŒÁÌÉÓØ É ÐÏËÒÙŒÁÌÉ ÎÅ ÍÅÎÅÅ ÐÏÌÏŒÉÎÙ ÄÌÉÎÙ ËÏÒÉÄÏÒÁ.

Â) ïÔ ËÁÖÄÏÊ ÄÏÒÏÖËÉ ÏÔÒÅÚÁÌÉ ÌÅŒÕÀ ÉÌÉ ÐÒÁŒÕÀ ÐÏÌÏŒÉÎÕ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÓÔÁŒÛÉÅÓÑ ÐÏÌÏŒÉÎÙ ÐÏËÒÏÀÔ ÎÅ ÍÅÎÅÅ ÔÒÅÔÉ ËÏÒÉÄÏÒÁ.

3. ëÁÖÄÙÊ ÉÚ ÓÅÍÉ ÒÅÂÑÔ Œ ŒÏÓËÒÅÓÅÎØÅ 3 ÒÁÚÁ ËÁÔÁÌÓÑ ÎÁ ËÏÎØËÁÈ ÎÁ ËÁÔËÅ. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ËÁÖÄÙÅ ÄŒÏÅ ÉÚ ÎÉÈ Œ ÎÅËÏÔÏÒÙÊ ÍÏÍÅÎÔ ÂÙÌÉ ÎÁ ÌØÄÕ ÏÄÎÏŒÒÅÍÅÎÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ÎÅËÏ- ÔÏÒÙÊ ÍÏÍÅÎÔ ÎÁ ÌØÄÕ ÏËÁÚÁÌÉÓØ ÏÄÎÏŒÒÅÍÅÎÎÏ ÔÒÏÅ ÒÅÂÑÔ.

4. îÁ ËŒÁÄÒÁÔÎÏÍ ÓÔÏÌÅ ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÏÊ 1 ÒÁÚÂÒÏÓÁÌÉ ËÁË ÕÇÏÄÎÏ ÓÁÌÆÅÔËÉ Œ ÆÏÒÍÅ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÏŒ ÓÕÍÍÁÒÎÏÇÏ ÐÅÒÉÍÅÔÒÁ ÂÏÌØÛÅ 20. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÏÖÎÏ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ ÐÅÒÅÓÅÞØ ÐÏ ËÒÁÊÎÅÊ ÍÅÒÅ 6 ÓÁÌÆÅÔÏË.

5. Á) îÁ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÏÍ ÓÔÏÌÅ ÒÁÚÂÒÏÓÁÎÙ ÓÁÌÆÅÔËÉ Œ ÆÏÒÍÅ ÒÁŒÎÙÈ ËŒÁÄÒÁÔÏŒ ÔÁË, ÞÔÏ ÉÈ ÓÔÏÒÏÎÙ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙ ËÒÁÑÍ ÓÔÏÌÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÏÖÎÏ ŒÂÉÔØ ÇŒÏÚÄÉ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ËÁÖÄÁÑ ÓÁÌÆÅÔËÁ ÏËÁÚÁÌÁÓØ ÐÒÉÂÉÔÏÊ ÒÏŒÎÏ ÏÄÎÉÍ ÇŒÏÚÄÅÍ.

Â) ïÓÔÁÎÅÔÓÑ ÌÉ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ ÚÁÄÁÞÉ ŒÅÒÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÓÁÌÆÅÔËÉ ÉÍÅÀÔ ÆÏÒÍÕ ÒÁŒÎÙÈ ËÒÕÇÏŒ?

6. îÁ ÓÔÏÌÅ ÒÁÚÍÅÒÏÍ 50 × 50 ÒÁÚÂÒÏÓÁÎÙ Á) 140; Â) 150 ÓÁÌÆÅÔÏË ÒÁÚÍÅÒÁ 2 × 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÏÖÎÏ ÐÏÌÏÖÉÔØ ÓÁÌÆÅÔËÕ Œ ÆÏÒÍÅ ËÒÕÇÁ ÒÁÄÉÕÓÁ 1, ËÏÔÏÒÁÑ ÎÅ ÂÕÄÅÔ ÐÅÒÅËÒÙŒÁÔØÓÑ ÎÉ Ó ÏÄÎÏÊ ÉÚ ËŒÁÄÒÁÔÎÙÈ ÓÁÌÆÅÔÏË.

õËÁÚÁÎÉÑ É ÉÄÅÉ ÒÅÛÅÎÉÑ.

1. ðÌÁÎ ÒÅÛÅÎÉÑ 1. ðÕÓÔØ A_iB_i | ÄÁÎÎÙÅ ÏÔÒÅÚËÉ, É ÐÕÓÔØ B_1 ÉÍÅÅÔ ÎÁÉÍÅÎØÛÕÀ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÕ ÓÒÅÄÉ ŒÓÅÈ B_i. åÓÌÉ ÎÁÊÄÅÔÓÑ 7 ÏÔÒÅÚËÏŒ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÉÈ B_1, ÔÏ ŒÏÂØÅÍ ÇŒÏÚÄØ Œ B_1. éÎÁÞÅ ÔÁËÉÈ ÏÔÒÅÚËÏŒ ÎÅ ÂÏÌÅÅ 6. œÓÅ ÏÓÔÁŒÛÉÅÓÑ ÏÔÒÅÚËÉ A_iB_i (ÉÈ ÎÅ ÍÅÎØÛÅ 50-7=43) ÎÅ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Ó A_1B_1. äÌÑ ÜÔÉÈ ÏÔÒÅÚËÏŒ ÐÒÏÄÏÌÖÁÅÍ ÐÒÏÃÅÓÓ.

ðÌÁÎ ÒÅÛÅÎÉÑ 2. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÓÉÓÔÅÍÙ ÉÚ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÏÇÏ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÁ ÐÏÐÁÒÎÏ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀ- ÝÉÈÓÑ ÏÔÒÅÚËÏŒ. åÓÌÉ Œ ÔÁËÉÈ ÓÉÓÔÅÍÁÈ ÐÏ 8 ÉÌÉ ÂÏÌÅÅ ÏÔÒÅÚËÏŒ, ÔÏ ÚÁÄÁÞÁ ÒÅÛÅÎÁ. éÎÁÞÅ ŒÏÚØÍÅÍ ÓÒÅÄÉ ŒÓÅÈ ÔÁËÉÈ ÓÉÓÔÅÍ ÓÉÓÔÅÍÕ ÏÔÒÅÚËÏŒ Ó ÎÁÉÍÅÎØÛÅÊ ÓÕÍÍÏÊ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ ÐÒÁŒÙÈ ËÏÎÃÏŒ. îÅÔÒÕÄÎÏ ÐÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ŒÂÉŒ ÇŒÏÚÄÉ Œ ÐÒÁŒÙÅ ËÏÎÃÙ ÜÔÉÈ ÏÔÒÅÚËÏŒ, ÍÙ ÐÒÉÂØÅÍ ŒÓÅ ÏÔÒÅÚËÉ. ïÄÉÎ ÉÚ ÇŒÏÚÄÅÊ ÐÒÉÂØÅÔ ÈÏÔÑ ÂÙ 8 ÏÔÒÅÚËÏŒ.

2. ðÌÁÎ ÒÅÛÅÎÉÑ. Á) ðÒÏŒÅÄÅÍ "ÐÒÉÞÅÓÙŒÁÎÉÅ" ÚÁÄÁÞÉ. åÓÌÉ ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÏÔÒÅÚÏË, ËÏÔÏÒÙÊ ÐÏËÒÙÔ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅÍ ÏÓÔÁŒÛÉÈÓÑ, ÔÏ ŒÙÂÒÏÓÉÍ ÅÇÏ. ðÒÏÉÚŒÏÄÉÍ ŒÙÂÒÁÓÙŒÁÎÉÑ ÄÏ ÔÅÈ ÐÏÒ, ÐÏËÁ ÜÔÏ ŒÏÚÍÏÖÎÏ. íÏÖÎÏ ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÏÓÌÅ ÜÔÏÇÏ ÏÓÔÁÎÅÔÓÑ ÐÏËÒÙÔÉÅ, ÑŒÌÑÀÝÅÅÓÑ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅÍ ÄŒÕÈ ÐÏÐÁÒÎÏ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ ÓÉÓÔÅÍ ÏÔÒÅÚËÏŒ.

Â) ðÕÓÔØ A É B | ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÅÓÑ ÓÉÓÔÅÍÙ ÉÚ ÐÕÎËÔÁ Á), C = A ∩ B. ðÕÓÔØ |A|; |B|; : : : | ÓÕÍÍÁÒÎÙÅ ÄÌÉÎÙ ÏÔÒÅÚËÏŒ ÍÎÏÖÅÓÔŒ A; B; : : :. ôÏÇÄÁ |A| + |B| − |C| = d, ÇÄÅ d | ÄÌÉÎÁ ËÏÒÉÄÏÒÁ. ðÕÓÔØ A‘, B‘ | ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ A É B ÐÏÓÌÅ ÏÔÂÒÁÓÙŒÁÎÉÑ ÐÏÌÏŒÉÎ ÏÔÒÅÚËÏŒ. ôÏÇÄÁ A‘ ∩ B‘ ⊂ C. ïÔÓÀÄÁ ŒÙÔÅËÁÅÔ ÏÃÅÎËÁ: |A‘ ∪ B‘| ≥ max{|A|=2; |B|=2; |A|=2 + |B|=2 − |C| = d − (|A|=2 + |B|=2)}.

3. ðÌÁÎ ÒÅÛÅÎÉÑ. œÒÅÍÑ ÐÒÅÂÙŒÁÎÉÑ ÎÁ ËÁÔËÅ ËÁÖÄÏÇÏ ÉÚ ÒÅÂÑÔ | ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ A_i ÔÒÅÈ ÐÏÐÁÒÎÏ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ ÏÔÒÅÚËÏŒ ÎÁ ÞÉÓÌÏŒÏÊ ÏÓÉ t | ÉÔÏÇÏ Õ ÎÁÓ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ E = ∪^7_{i=1}A_i ÉÚ 3·7 = 21 ÏÔÒÅÚËÏŒ ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ. íÎÏÖÅÓÔŒÏ V ŒÅÒÛÉÎ ŒÓÅÈ ÜÔÉÈ ÏÔÒÅÚËÏŒ ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ 42 ÔÏÞÅË (ÍÏÖÎÏ ŒÅÒÛÉÎÙ ÓÞÉÔÁÔØ ÒÁÚÌÉÞÎÙÍÉ). ïÃÅÎÉÍ ÞÉÓÌÏ ÔÁËÉÈ ÐÁÒ (e; v), ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ÏÔÒÅÚÏË e ∈ E ÓÏÄÅÒÖÉÔ ŒÅÒÛÉÎÕ v ∈ V ÏÔÒÅÚËÁ, ÏÔÌÉÞÎÏÇÏ ÏÔ e. ëÁÖÄÏÅ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ A_i ∩ A_j ÄÁÅÔ ÈÏÔÑ ÂÙ ÄŒÅ ÔÁËÉÅ ÐÁÒÙ. ôÏÇÄÁ ŒÓÅÇÏ ÔÁËÉÈ ÐÁÒ ÎÅ ÍÅÎØÛÅ 2ó^3_7 = 42. ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÓÁÍÁÑ ÌÅŒÁÑ ŒÅÒÛÉÎÁ ÉÚ E ÎÅ ŒÈÏÄÉÔ ÎÉ Œ ÏÄÎÕ ÔÁËÕÀ ÐÁÒÕ, ÐÏÜÔÏÍÕ ÎÅËÏÔÏÒÁÑ ŒÅÒÛÉÎÁ ŒÈÏÄÉÔ ÈÏÔÑ ÂÙ Œ ÄŒÅ ÐÁÒÙ, Ô.Å. ÎÅËÏÔÏÒÙÊ ËÏÎÅÃ ÏÔÒÅÚËÁ ÐÏËÒÙÔ ÄŒÕÍÑ ÄÒÕÇÉÍÉ ÏÔÒÅÚËÁÍÉ. üÔÏÔ ËÏÎÅÃ ÏÔÒÅÚËÁ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÅÔ ÉÓËÏÍÏÍÕ ÍÏÍÅÎÔÕ ŒÒÅÍÅÎÉ.

ëÏÍÍÅÎÔÁÒÉÊ.

úÁÄÁÞÉ 1 | 3 ÄÏÒÏÖËÉ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÀÔ ÓÅÒÉÀ ÐÏ \ÏÄÎÏÍÅÒÎÏÊ" ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ. îÏ ÕÖÅ Œ ÜÔÉÈ ÚÁÄÁ- ÞÁÈ ÐÒÏÑŒÌÑÅÔÓÑ ÏÄÉÎ ÉÚ ŒÁÖÎÙÈ ÐÒÉÎÃÉÐÏŒ ÐÒÉ ÒÅÛÅÎÉÉ ÚÁÄÁÞ ÐÏ ËÏÍÂÉÎÁÔÏÒÎÏÊ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ | ÐÒÉÎÃÉÐ \ËÒÁÊÎÅÇÏ". ðÒÉÍÅÒÁÍÉ ÐÒÉÍÅÎÅÎÉÑ ÐÒÉÎÃÉÐÁ \ËÒÁÊÎÅÇÏ" ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÒÁÓÓÕÖÄÅÎÉÑ ÔÉÐÁ \ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÓÁÍÙÊ ÌÅŒÙÊ ËÏÎÅÃ ÏÔÒÅÚËÁ", \ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÁÒÕ ÓÁÍÙÈ ÕÄÁÌÅÎÎÙÈ ÔÏÞÅË ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ", \ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÎÁÉÍÅÎØÛÉÊ ÕÇÏÌ ÍÅÖÄÕ ÐÒÑÍÙÍÉ ÉÚ ÄÁÎÎÏÇÏ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÐÒÑÍÙÈ", \ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÎÁÉÂÏÌØÛÅÊ ÐÌÏÝÁÄÉ ÓÒÅÄÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ Ó ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ Œ ÔÏÞËÁÈ ÄÁÎÎÏÇÏ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ".

úÁÄÁÞÉ 4 | 6 ÕÖÅ "ÄŒÕÍÅÒÎÙ". œ ÚÁÄÁÞÁÈ 4 É 5 ÏËÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÏÌÅÚÎÁ ÉÄÅÑ ÐÏÎÉÖÅÎÉÑ ÒÁÚÍÅÒ- ÎÏÓÔÉ.