ôÅÏÒÉÑ ÞÉÓÅÌ çÒÕÐÐÁ X. 4.04.05

1. ðÕÓÔØ ß(n) - ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÎÅÎÕÌÅŒÙÈ ÃÉÆÒ ÞÉÓÌÁ n. îÁÊÄÉÔÅ ÎÁÉ- ÂÏÌØÛÉÊ ÐÒÏÓÔÏÊ ÄÅÌÉÔÅÌØ ÞÉÓÌÁ ß(1) + ß(2) + : : : + ß(999).

2. îÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ x É y ÔÁËÏŒÙ, ÞÔÏ xy|(x^2 + y^2 − x). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ x ÑŒÌÑÅÔÓÑ ËŒÁÄÒÁÔÏÍ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ.

3. c|a^b; a|b^c; b|c^a. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ abc|(a + b + c)^{a+b+c}:

4. éÍÅÅÔ ÌÉ ÎÅÔÒÉŒÉÁÌØÎÏÅ ÃÅÌÏÅ ÒÅÛÅÎÉÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ x^2 +y^2 +z^2 = 7t^2? 5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ x^2 + y^2 + z^2 + 3(x + y + z) + 5 = 0 ÎÅ ÉÍÅÅÔ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÒÅÛÅÎÉÊ.

6. ðÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÎÅËÏÔÏÒÙÈ 48 ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÉÍÅÅÔ ÒÏŒÎÏ 6 ÐÒÏ- ÓÔÙÈ ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÏÖÎÏ ÉÚ ÎÉÈ ŒÙÂÒÁÔØ 4 ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÉÈ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÑŒÌÑÌÏÓØ ËŒÁÄÒÁÔÏÍ.

7. îÁÊÄÉÔÅ ŒÓÅ m; n ∈ Z ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ m + n^2 + d^3 = mnd, ÇÄÅ d = (m; n).

ôÅÏÒÉÑ ÞÉÓÅÌ çÒÕÐÐÁ X. 4.04.05

1. ðÕÓÔØ ß(n) - ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÎÅÎÕÌÅŒÙÈ ÃÉÆÒ ÞÉÓÌÁ n. îÁÊÄÉÔÅ ÎÁÉ- ÂÏÌØÛÉÊ ÐÒÏÓÔÏÊ ÄÅÌÉÔÅÌØ ÞÉÓÌÁ ß(1) + ß(2) + : : : + ß(999).

2. îÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ x É y ÔÁËÏŒÙ, ÞÔÏ xy|(x^2 + y^2 − x). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ x ÑŒÌÑÅÔÓÑ ËŒÁÄÒÁÔÏÍ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ.

3. c|a^b; a|b^c; b|c^a. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ abc|(a + b + c)^{a+b+c}:

4. éÍÅÅÔ ÌÉ ÎÅÔÒÉŒÉÁÌØÎÏÅ ÃÅÌÏÅ ÒÅÛÅÎÉÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ x^2 +y^2 +z^2 = 7t^2? 5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ x^2 + y^2 + z^2 + 3(x + y + z) + 5 = 0 ÎÅ ÉÍÅÅÔ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÒÅÛÅÎÉÊ.

6. ðÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÎÅËÏÔÏÒÙÈ 48 ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÉÍÅÅÔ ÒÏŒÎÏ 6 ÐÒÏ- ÓÔÙÈ ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÏÖÎÏ ÉÚ ÎÉÈ ŒÙÂÒÁÔØ 4 ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÉÈ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÑŒÌÑÌÏÓØ ËŒÁÄÒÁÔÏÍ.

7. îÁÊÄÉÔÅ ŒÓÅ m; n ∈ Z ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ m + n^2 + d^3 = mnd, ÇÄÅ d = (m; n).