çÒÕÐÐÁ ÓÔÁÌÉ çÅÏÍÅÔÒÉÑ 16.04.06 ðÅÒŒÏÅ ÚÁÎÑÔÉÅ, á.çÁŒÒÉÌÀË

1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Á)ÅÓÌÉ A - ÐÏÌÀÓ a, ÔÏ a - ÐÏÌÑÒÁ A Â)ÅÓÌÉ ÐÏÌÀÓ a ÌÅÖÉÔ ÎÁ b, ÔÏ ÐÏÌÀÓ b ÌÅÖÉÔ ÎÁ a Œ)óÆÏÒÍÕÌÉÒÕÊÔÅ É ÄÏËÁÖÉÔÅ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÏÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ ÐÒÏ ÐÏÌÑÒÙ

2. äÁÎÙ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÅ ÕÇÌÙ ff_1; ff_2 ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ ff_1 + ff_2 ¡ ß. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÄÌÑ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÈ ÕÇÌÏŒ fi_1; fi_2 ŒÅÒÎÏ fi_1 + fi_2 = ff_1 + ff_2 É^{sin fi1}_{sin fi2} =^{sin ff1}_{sin ff2} , ÔÏ fi_1 = ff_1; fi_2 = ff_2.

3. œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ŒÐÉÓÁÎ ŒÙÐÕËÌÙÊ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉË, Ó ÄÌÉÎÁÍÉ ÓÔÏÒÏÎ a; b; c; d; e; f (ÉÄÕÝÉÍÉ Œ ÔÁËÏÍ ÐÏ- ÒÑÄËÅ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÇÏ ÇÌÁŒÎÙÅ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ŒÙÐÏÌ- ÎÅÎÏ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ:^{a·c·e}_{b·d·f} = 1

3. äÁÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ! É ÔÏÞËÁ X ŒÎÅ Åč. éÚ X ÐÒÏŒÅÄÅÎÙ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ XA; XB (ÔÏÞËÉ A; B ÌÅÖÁÔ ÎÁ !). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ AB - ÐÏÌÑÒÁ ÄÌÑ X ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ !.

4. äÁÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ! É ÔÏÞËÁ X ŒÎÅ Åč. éÚ X ÐÒÏŒÅÄÅÎÙ ÐÒÑÍÙÅ, ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÅ ! Œ ÔÏÞËÁÈ A; B É C; D ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. O - ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ ÞÅÔÙÒčÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCD. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ O ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÐÏÌÑÒÅ ÔÏÞËÉ X.

5. äÁÎÙ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ! É ÐÒÑÍÁÑ l, ÎÅ ÉÍÅÀÝÉÅ ÏÂÝÉÈ ÔÏÞÅË. éÚ ÔÏÞËÉ X, ËÏÔÏÒÁÑ ÄŒÉÖÅÔÓÑ ÐÏ ÐÒÑÍÏÊ l, ÐÒÏŒÏÄÑÔÓÑ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ XA; XB Ë !. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÈÏÒÄÙ AB ÉÍÅÀÔ ÏÂÝÕÀ ÔÏÞËÕ.

6. þÅÔÙÒčÈÕÇÏÌØÎÉË ABCD ŒÐÉÓÁÎ Œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ !. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ Ë ! Œ ÔÏÞËÁÈ A; C ÐÅÒÅÓÅ- ËÁÀÔÓÑ ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ BD. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ Ë ! Œ ÔÏÞËÁÈ B; D ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ AC.

7. ïËÒÕÖÎÏÓÔÉ !_1; !_2 ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÔÏÞËÁÈ A; B, ÐÒÉÞčÍ ÃÅÎÔÒ O ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ !_1 ÌÅÖÉÔ ÎÁ !_2. þÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ O ÐÒÏŒÏÄÉÔÓÑ ÐÒÑÍÁÑ, ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÁÑ ÏÔÒÅÚÏË AB Œ ÔÏÞËÅ P , Á !_2 - Œ C. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ P ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÐÏÌÑÒÅ C ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ !_1.

8. éÚ ÔÏÞËÉ A ÐÒÏŒÅÄÅÎÙ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ AB É AC Ë ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ É ÓÅËÕÝÁÑ, ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÁÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ Œ ÔÏÞËÁÈ D; E. M - ÓÅÒÅÄÉÎÁ ÏÔÒÅÚËÁ BC. äÏËÁÖÉÔÅ: Á)BM^2 = DM · ME Â)∠DME = 2∠DBE ÉÌÉ ∠DME = 2∠DCE Œ)∠BEM = ∠DEC

9. A_1; B_1; C_1 - ÔÏÞËÉ ËÁÓÁÎÉÑ ŒÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Ó ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÙÍÉ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. éÚ M -ÓÅÒÅÄÉÎÙ AC Ë ŒÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÒÏŒÅÄÅÎÁ ŒÔÏÒÁÑ ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ MK. l - ÐÒÑÍÁÑ, ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÁÑ AC É ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ B. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÙÅ MK, l, A_1C_1 ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ.