úÁÎÑÔÉÅ 1 09.04.06 ÐÏ ÐÏÓÔÒÏÅÎÉÑÍ. çÒÕÐÐÁ óÔÁÌÉ.

1) îÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÄŒÅ ÔÏÞËÉ A É B ÚÁÆÉËÓÉÒÏŒÁÎÙ,Á ÔÏÞËÁ M ÐÒÏÂÅÇÁÅÔ ŒÓÀ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ. éÚ ÓÅÒÅÄÉÎÙ K ÏÔÒÅÚËÁ MB ÏÐÕÓËÁÅÔÓÑ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒ KP ÎÁ ÐÒÑÍÕÀ MA. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÐÒÑÍÙÅ KP ÐÒÏÈÏÄÑÔ ÞÅÒÅÚ ÏÄÎÕ ÔÏÞËÕ.

2) éÚ ÓÅÒÅÄÉÎÙ M ÏÓÎÏŒÁÎÉÑ AC ÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÏÐÕ- ÝÅÎ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒ MH ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÕ BC. ôÏÞËÁ P | ÓÅÒÅÄÉÎÁ ÏÔÒÅÚËÁ MH. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ AH ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÏ BP .

3) œÐÉÓÁÎÎÁÑ Œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ËÁÓÁÅÔÓÑ ÓÔÏÒÏÎÙ AC Œ ÔÏÞËÅ K. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÁÑ ÓÅÒÅÄÉÎÕ ÓÔÏÒÏÎÙ AC Ó ÃÅÎÔÒÏÍ ŒÐÉ- ÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÄÅÌÉÔ ÏÔÒÅÚÏË BK ÐÏÐÏÌÁÍ.

4) ðÕÓÔØ O | ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ ŒÙÐÕËÌÏÇÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCD. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÍÅÄÉÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ AOB É COD ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÁ ÐÒÑÍÏÊ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ŒÙÓÏÔ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ BOC É AOD.

5) œÎÕÔÒÉ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCD ÏÔÍÅÞÅÎÁ ÔÏÞËÁ M ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ ABMD | ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ̸ CBM ≠ CDM, ÔÏ̸ ACD ≠ BCM.

6)a) œ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÎÁÉÂÏÌØÛÁÑ ÉÚ ŒÙÓÏÔ AH ÒÁŒÎÁ ÍÅÄÉÁÎÅ BM. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÕÇÏÌ ABC ÎÅ ÂÏÌØÛÅ 60 ÇÒÁÄÕÓÏŒ. Â) œ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ŒÙÓÏÔÁ AH ÒÁŒÎÁ ÍÅÄÉÁÎÅ BM É ÒÁŒÎÁ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÅ CD. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC ÐÒÁŒÉÌØÎÙÊ.

7) ðÕÓÔØ^1_p +^1_q = 1, a ¿ 0, b ¿ 0. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ^{ap}_p +^{bq}_q ≥ ab.

úÁÎÑÔÉÅ 2 09.04.06 ÐÏ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÁÍ. çÒÕÐÐÁ óÔÁÌÉ.

1) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ŒÙÐÕËÌÙÊ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË ÐÌÏÝÁÄÉ S É ÐÅÒÉÍÅÔÒÁ P ÍÏÖÎÏ ÐÏÍÅÓÔÉÔØ ËÒÕÇ ÒÁÄÉÕÓÁ^S_P .

2) äÁÎ ŒÙÐÕËÌÙÊ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉË, Œ ËÏÔÏÒÙÊ ÎÅÌØÚÑ ÐÏÍÅÓÔÉÔØ ÎÉËÁËÏÊ ÔÒÅ- ÕÇÏÌØÎÉË ÐÌÏÝÁÄÉ 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏÔ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉË ÍÏÖÎÏ ÐÏÍÅÓÔÉÔØ Œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÐÌÏÝÁÄÉ 4.

3) œ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÁ AD, ÍÅÄÉÁÎÁ BM É ŒÙ- ÓÏÔÁ CH ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÕÇÏÌ BAC ÂÏÌØÛÅ 45 ÇÒÁ- ÄÕÓÏŒ.

4) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÔÅÔÒÁÜÄÒÁ ÓÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ÔÁËÉÅ ÄŒÅ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÞÔÏ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÐÌÏÝÁÄÅÊ ÐÒÏÅËÃÉÊ ÔÅÔÒÁÜÄÒÁ ÎÁ ÜÔÉ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÎÅ ÍÅÎØÛÅ √ 2. 5) œÙÐÕËÌÙÊ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË ABCD ÒÁÚÒÅÚÁÎ ÓŒÏÉÍÉ ÄÉÁÇÏÎÁÌÑÍÉ ÎÁ ÞÅ- ÔÙÒÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÒÁÄÉÕÓÙ ŒÓÅÈ ÞÅÔÙÒÅÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ, ŒÐÉÓÁÎÎÙÈ Œ ÜÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ, ÒÁŒÎÙ ÍÅÖÄÕ ÓÏÂÏÊ, ÔÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË ABCD | ÒÏÍÂ.

6) œ ÔÅÔÒÁÜÄÒÅ ABCD ÒÅÂÒÏ AC ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÏ BC, Á AD ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕ- ÌÑÒÎÏ BD. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÓÉÎÕÓ ÕÇÌÁ ÍÅÖÄÕ ÐÒÑÍÙÍÉ AC É BD ÍÅÎØÛÅ ÞÅÍ CD AB .

7) îÁ ÐÒÑÍÏÊ ŒÚÑÔÙ ÞÅÔÙÒÅ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÔÏÞËÉ, ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÎÙÅ Œ ÐÏÒÑÄËÅ ÓÌÅÄÏ- ŒÁÎÉÑ ÂÕËŒÁÍÉ A, B, C, D. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÉ E, ÎÅ ÌÅÖÁÝÅÊ ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ AD, ÓÐÒÁŒÅÄÌÉŒÏ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏ:

AE + ED + |AB − CD| ¿ BE + CE:

8) ëÁÎÁÌ ÉÍÅÅÔ ÆÏÒÍÕ ÄŒÕÈ ÐÏÌÕÐÏÌÏÓ ÛÉÒÉÎÙ 1. ðÌÏÔ ËÁËÏÇÏ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÏÇÏ ÄÉÁÍÅÔÒÁ ÍÏÖÅÔ ÐÒÏÐÌÙÔØ ÐÏŒÏÒÏÔ? (ðÌÏÔ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÉÚÏÇÎÕÔÙÍ).