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Гипотеза

В данной работе рассматриваются многочлены над полем комплексных чисел вида
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Многочлены рассматриваются как строки коэффициентов и в этих обозначениях была 
получена следующая оценка для введённых норм:

1) Если f и g – многочлены, 1n , 2n  – их степени соответственно, причём 21 nn ≤ , то 
имеют место неравенства:
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Определения

Мы рассматриваем множество многочленов ∑
=
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над C как векторное пространство 

строк коэффициентов ( )011 ,...,,, cccc nn − , где 0≠nc . На этом векторном пространстве 

можно ввести нормы: p
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Кроме того, можно ввести ещё одну подобную норму =
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cmax= . Эту норму обычно называют высотой многочлена и обозначают )( fH . Из 

основной теоремы алгебры следует, что многочлен f  можно представить в виде: 
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Последнюю величину называют мерой Малера.

Идея доказательства



Оценки высоты многочлена были получены А. О. Гельфондом [1] при решении 7-ой 
проблемы Гильберта. Впоследствии упрощённый вариант доказательства его неравенств 
был получен К. Малером [2], [3].

Эти оценки для случая одной переменной имеют следующий вид.
Пусть 1n , 2n  – степени f  и g , причём 21 nn ≤ , тогда:
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Правое неравенство немедленно следует из правил умножения многочленов. Левое 
неравенство в доказательстве Малера ([3]) следует из промежуточных неравенств:
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Правое же из этих неравенств можно улучшить. Действительно,
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(по теореме Виета и определению )( fM ). Отсюда:
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Таким образом, получаем:
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Это верно, так как )()()( gMfMfgM = . Ввиду этого, (1) преобразуются к следующему:
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Кроме того, между введёнными нормами существуют известные неравенства:
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Из (5) и (4) непосредственно следуют соответствующие неравенства для всех введённых 
норм:
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