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Многочлены Бернштейна 
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bn,k(x) называют многочленами Бернштейна, а операторы Bn(f,x) – 

полиномами Бернштейна функции f(x). , С.Н. Бернштейн доказал, что  
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В ходе моей работы было получено несколько основных утверждений. 

 

Лемма 1. 

 Пусть n≥0, тогда для функции f(x) верно равенство: 
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Доказательство. 

 

Очевидным является равенство:   
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Лемма доказана. 

 

 

Утверждение 1. 

Пусть f(x) – кусочно-линейная функция (ломаная) с узлами в точках 

1,...,2,1,  nk
n

k
, и n ≥ 0. Тогда  

Bn+1(f) = Bn(f)                                                              (2) 

 Доказательство следует из (1), из того, что 
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 и по определению функции f(x). 

       Например, для функции
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)(  xxf  оказывается, что  

B2n+1( f ) =B2n( f ), n ≥ 0. 

Доказательство. 
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Так как Bm(const)=const, то вместо функции 
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)(  xxf  рассмотрим 

функцию 
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Аналогично, 
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Пользуясь очевидным равенством:  x
k
(1-x)
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Складывая (5) и (6) получаем (3). 

Утверждение доказано. 

 

      Равенства, подобные выведенным, иногда называют «склейками». Они 

имеют место для любой ломаной f(x), узлы которой принадлежат множеству 









 1,...,2,1, nk
n

k
. 

 

 

 

 

 



5 

 

Утверждение 2.  
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Приведем доказательство утверждения 2. 
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Так как многочлены b2n+1,k  линейно независимы, то имеем равенства: 
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И, в частности, 
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Утверждение доказано.
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