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Среди любых различных точек {А , А ,…, А } на плоскости существуют такие две точки, 1 2 n

что для прямой l, проходящей через них, и любой другой прямой l  на плоскости, 1

сумма расстояний от l до точек {А , А ,…, А }не больше суммы расстояний от l1 2 n 1 

до точек {А , А ,…, А }1 2 n

Теорема 1.

Доказательство.

Доказательство.

Среди любых различных точек {А , А ,…, А } на плоскости существуют такие 1 2 n

три точки А, В, С, что наименее уклоняющаяся от {А , А ,…, А } прямая l 1 2 n

содержит среднюю линию треугольника АВС.

Теорема 2.

Среди любых различных точек {А , А ,…, А } на плоскости существует такая прямая l, 1 2 n

что для любой другой прямой l , сумма квадратов расстояний от l до точек {А , А ,…, А } 1 1 2 n

не больше суммы квадратов расстояний от l  до точек  {А , А ,…, А }1 1 2 n

Теорема 3.

Теорема 4.

Если в теореме 4 для точек А , А , А  точки Р  и Р совпадают (Р =Р ), то треугольник 1 2 3 1 2 1 2

А А А правильный.1 2 3 

Теорема 5.

Теорему 5 нельзя обобщить на случай более трех точек (n>3).
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Пусть l – наилучшая прямая и  
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Для удобства изложения, представим себе, что эта прямая горизонтальная. 

      Понятно, что найдется точка, например, А1 такая, что ),( 10 lAs r= . Если других таких точек не 

существует, т.е. ),( lAir < s0,  i = 2, 3, …, n, то небольшим параллельным сдвигом прямой  l к точке А1 

получим прямую l1, не удовлетворяющую (1). Значит существует две точки, пусть А1  и А2 такие, что  

),(),( 210 lAlAs rr == . Если эти точки находятся по одну сторону от прямой и если при этом других таких 

точек не существует, то небольшим параллельным сдвигом прямой  l к точке А1 получим прямую l1, не 

удовлетворяющую (1). Если эти точки находятся по разные стороны и если при этом других таких 

точек не существует, то небольшим поворотом вокруг точки 
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= , получим прямую l1, также не 

удовлетворяющую неравенству (1).  То же самое произойдет для трех точек (пусть А1, А2  и А3, 

),(),(),( 3210 lAlAlAs rrr ===  и ),( lAir < s0,  i = 3, …, n), из которых две (А1  и А2) лежат над (под) прямой  l, а 

третья А3 – под  l и правее А1  и А2 (в этом случае поворот вокруг 
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Следовательно, найдутся три точки, например, А1, А2  и А3, что ),(),(),( 3210 lAlAlAs rrr === и 

расположены они попеременно над и под прямой l. Не сложно видеть, что эта прямая проходит 

через среднюю линию треугольника  А1А2А3.  Теорема доказана. 

Пусть имеется  n точек {А , А ,…,А } (n>2) на плоскости. Требуется1 2 n

· Найти прямую l, с наименьшей суммой расстояний до этих точек.

· Найти прямую l, наименее уклоняющуюся от этих точек, т.е. такую, что

где   – расстояние от точки А до прямой, l  – произвольная прямая на плоскости.1r(A,l)

· Найти прямую l, с наименьшей суммой квадратов расстояний до этих точек.
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