
×èñëî
n
√
2 íå ÿâëÿåòñÿ êâàäðàòè÷íîé èððàöèîíàëüíîñòüþ

Çóáêîâ Êèðèëë

Çäåñü ïðèâîäèòñÿ êîðîòêîå äîêàçàòåëüñòâî ñëåäóþùåé õîðîøî èçâåñòíîé òåîðå-

ìû.

Òåîðåìà. Äëÿ ëþáîãî öåëîãî n ≥ 3 ÷èñëî
n
√
2 íå ïðåäñòàâèìî â âèäå a ±

√
b ñ

ðàöèîíàëüíûìè a è b.

Äîêàçàòåëüñòâî. Ïóñòü ÷èñëî
n
√
2 ïðåäñòàâèìî â âèäå a±

√
b ñ ðàöèîíàëüíûìè

a è b. Òîãäà
2 = (

n
√
2)n = A±B

√
b, ãäå

A := an + k1a
n−2b+ k2a

n−4b2 + . . . , B := l1a
n−1 + l2a

n−3b+ l3a
n−5b2 + . . . ,

ãäå k1, k2, . . . , l1, l2, l3, . . . , � ïîëîæèòåëüíûå ÷èñëà. Òàê êàê 2, A ∈ Q, òî B
√
b ∈ Q.

Òàê êàê a ̸= 0 è b > 0, òî âñå ñëàãàåìûå â B èìåþò îäèíàêîâûé çíàê. Çíà÷èò,

B ̸= 0. Òîãäà
√
b ∈ Q. Çíà÷èò, n

√
2 ∈ Q�ïðîòèâîðå÷èå. �

1




