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1 Ðåçóëüòàòû, ïîëó÷åííûå â ýòîì ãîäó

Îñíîâíûì íàïðàâëåíèåì èññëåäîâàíèé áûëî èçó÷åíèå àñèìïòîòè÷åñêèõ ïðî-
áëåì íàä ÷èñëîâûìè è ôóíêöèîíàëüíûìè ïîëÿìè. Èçó÷àëèñü òðè îñíîâíûå
çàäà÷è:

Èçó÷åíèå àñèìïòîòè÷åñêîãî ïîâåäåíèÿ �â ñðåäíåì� L-ôóíêöèé ìî-
äóëÿðíûõ ôîðì

Èçâåñòíî, ÷òî â ñòàíäàðòíîé àñèìïòîòèêå (äåëåíèå íà ëîãàðèôì êîðíÿ èç
äèñêðèìèíàíòà) ñåìåéñòâà àáåëåâûõ ðàñøèðåíèé ÿâëÿþòñÿ àñèìïòîòè÷åñêè
ïëîõèìè. Y. Ihara ïðåäïðèíÿë èçó÷åíèå áîëåå òîíêîé àñèìïòîòèêè äëÿ öèê-
ëîòîìè÷åñêèõ ðàñøèðåíèé Q. Áîëåå îáùî, îí èçó÷àë ñðåäíèå çíà÷åíèÿ äëÿ
L-ôóíêöèé õàðàêòåðîâ Äèðèõëå (Ãåêêå) â ñëó÷àå Q,Fq(t), à òàêæå êâàäðà-
òè÷íûõ ðàñøèðåíèé ýòèõ ïîëåé. Ñîâìåñòíî ñ P. Lebacque áûëî ïðåäïðèíÿòî
èçó÷åíèå ñèòóàöèè â ñëó÷àå áîëüøåé ðàçìåðíîñòü. Â êà÷åñòâå îáúåêòà èçó-
÷åíèÿ áûëè âçÿòû ñåìåéñòâà ïðèìèòèâíûõ ìîäóëÿðíûõ ôîðì îòíîñèòåëüíî
Γ0(N). Ýòî ñîîòâåòñòâóåò èçó÷åíèþ àñèìïòîòèêè äçåòà-ôóíêöèé ìîäóëÿð-
íûõ êðèâûõ X0(N) ïðè N →∞. Áûëî äîêàçàíî, ÷òî èìååò ìåñòî ïðåäåëü-
íàÿ ôîðìóëà äëÿ ðàñïðåäåëåíèÿ çíà÷åíèé L-ôóíêöèé ìîäóëÿðíûõ ôîðì,
àíàëîãè÷íàÿ ôîðìóëå Èõàðû äëÿ õàðàêòåðîâ (íî ãîðàçäî áîëåå ãðîìîçä-
êàÿ), â îáëàñòè Re s > a ïðè äîñòàòî÷íî áîëüøîì a. Îñíîâíûå ìåòîäû äî-
êàçàòåëüñòâà � òîíêèå àíàëèòè÷åñêèå îöåíêè ñ èñïîëüçîâàíèåì ôîðìóëû
ñëåäà Ïåòåðñîíà.

Ïîñòðîåíèå îáùåé àñèìïòîòè÷åñêîé òåîðèè äëÿ L-ôóíêöèé â õà-

ðàêòåðèñòèêå íîëü

Áûëî íà÷àòî ïîñòðîåíèå àñèìïòîòè÷åñêîé òåîðèè ñåìåéñòâ L-ôóíêöèé â õà-
ðàêòåðèñòèêå íîëü ïî àíàëîãèè ñî ñëó÷àåì L-ôóíêöèé íàä êîíå÷íûìè ïî-
ëÿìè. Áûëè ðàññìîòðåíû ïðèìåðû ñåìåéñòâ L-ôóíêöèé ðàñòóùåé ñòåïåíè,
åñòåñòâåííî âîçíèêàþùèå â òåîðèè ÷èñåë: òåíçîðíûå ñòåïåíè è ñèììåòðè-
÷åñêèå ñòåïåíè L-ôóíêöèé, àññîöèèðîâàííûõ ñ ìîäóëÿðíûìè ôîðìàìè. Â
ïðåäïîëîæåíèè îáîáù¼ííîé ãèïîòåçû Ðèìàíà áûëè ïîëó÷åíû ðåçóëüòàòû
î ðàâíîìåðíîé ðàñïðåäåë¼ííîñòè íóëåé òàêèõ L-ôóíêöèé íà êðèòè÷åñêîé
ïðÿìîé.
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Èçó÷åíèå áàøåí êðèâûõ íàä êîíå÷íûìè ïîëÿìè

Âàæíåéøèìè ïðèìåðàìè àñèìïòîòè÷åñêè õîðîøèõ ñåìåéñòâ êðèâûõ íàä êî-
íå÷íûìè ïîëÿìè ÿâëÿþòñÿ ðåêóðñèâíûå áàøíè êðèâûõ, ïîñòðîåííûå âïåð-
âûå H. Stichtenoth'îì è A. Garia. Ìíîãèå ôåíîìåíû, èìåþùèå ìåñòî äëÿ
àñèìïòîòè÷åñêè õîðîøèõ ñåìåéñòâ ìîæíî âûÿñíèòü ñ ïîìîùüþ èçó÷åíèÿ
ïîäîáíûõ áàøåí. Äëÿ áàøåí Garcia�Stichtenoth è Van der Geer�Van der
Vlugt ñîâìåñòíî ñ À. Çàéöåâûì íàì óäàëîñü íàéòè ïåðâûå êîýôôèöèåíòû
ðàçëîæåíèÿ â ðÿä Òåéëîðà äçåòà-ôóíêöèé êðèâûõ êàê ôóíêöèè îò íîìåðà
ýòàæà â áàøíå, ò.å. áûëî íàéäåíî ÷èñëî òî÷åê íà êðèâûõ íàä ðàñøèðåíèÿ-
ìè èñõîäíîãî ïîëÿ ìàëåíüêîé ñòåïåíè äëÿ âñåõ ýòàæåé â áàøíå. Îñíîâíîé
ìåòîä ïîëó÷åíèÿ ðåçóëüòàòîâ � ñâåäåíèå âîïðîñà î òî÷êàõ íà êðèâûõ ê
âîïðîñó î êîëè÷åñòâå ïóòåé â ãðàôàõ, àññîöèèðîâàííûõ ñ áàøíåé.

2 Îïóáëèêîâàííûå è ïîäàííûå â ïå÷àòü ðàáî-
òû

• �On logarithmic derivatives of zeta functions in families of global �elds�
(with P.Lebacque), International Journal of Number Theory, Vol. 7 (2011),
Num. 7.

• �Asymptotic methods in number theory and algebraic geometry� (with P.
Lebacque), Publications Math�ematiques de Besan�con, 2011, p. 47-73.

3 Ó÷àñòèå â êîíôåðåíöèÿõ è øêîëàõ

• �Arithmetic days in Moscow�, 13.06�17.06, Èíñòèòóò Ñòåêëîâà ÐÀÍ,
Ìîñêâà (îðãàíèçàòîðû Ñ. Î. Ãîð÷èíñêèé, À. Í. Ïàðøèí, G.Wustholz)
Äîêëàä: �Asymptotic properties of zeta functions�.

• Çèìíÿÿ øêîëà ÍÈÓ ÂØÝ äëÿ ïîñòóïàþùèõ â ìàãèñòðàòóðó, 02.2011,
Ìîñêâà.
Äîêëàä: �Óïàêîâêè øàðîâ è òåîðèÿ ÷èñåë�.

Îðãàíèçàöèÿ êîíôåðåíöèé:

• �Arithmetic, Geometry and Coding Theory�, 14.03�18.03, Marseille, France
(âìåñòå ñ Y. Aubry è C. Ritzenthaler).

• Ëåòíÿÿ Øêîëà �Àëãåáðà è ãåîìåòðèÿ�, 1.08�7.08, 2011, ã. ßðîñëàâëü
(ñîâìåñòíî ñ Ì. Âåðáèöêèì, À. Ñ. Òèõîìèðîâûì è Ñ. À. Òèõîìèðî-
âûì).

• �Global Fields�, 25.10�28.10, Ìîñêâà (ñîâìåñòíî ñ P. Lebacque è Ì. À.
Öôàñìàíîì).
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4 Ðàáîòà â íàó÷íûõ öåíòðàõ è ìåæäóíàðîä-
íûõ ãðóïïàõ

• Íàó÷íûé âèçèò National Center for Theoretical Sciences, Òàéâàíü, 15.07�
27.07, 2011
Äîêëàä: �Asymptotic properties of zeta functions�

• Íàó÷íûé âèçèò â ÁÔÓ èì. Êàíòà, 1.11�11.11, 2011
×òåíèå êóðñà ëåêöèé �Ìîäóëÿðíûå êðèâûå è ìîäóëÿðíûå ôîðìû�

Äîêëàäû íà ñåìèíàðàõ â Ìîñêâå:

• Ìîñêîâñêîå Ìàòåìàòè÷åñêîå Îáùåñòâî, ôåâðàëü 2011
Äîêëàä: �Àñèìïòîòè÷åñêèå çàäà÷è â òåîðèè ÷èñåë è ïðåäåëüíûå äçåòà-
ôóíêöèè�

• Ñåìèíàð ëàáîðàòîðèè àëãåáðàè÷åñêîé ãåîìåòðèè è å¼ ïðèëîæåíèé Ô.
À. Áîãîìîëîâà, 11.2011
Äîêëàä: �ßêîáèàíû è àáåëåâû ìíîãîîáðàçèÿ íàä àëãåáðàè÷åñêè íåçà-
ìêíóòûìè ïîëÿìè�.

5 Ïåäàãîãè÷åñêàÿ äåÿòåëüíîñòü (âêëþ÷àÿ íà-
ó÷íîå ðóêîâîäñòâî)

• Îðãàíèçàöèÿ è äîêëàäû íà ñåìèíàðå �Àðèôìåòèêà, ãåîìåòðèÿ è òåî-
ðèÿ êîäèðîâàíèÿ� (ñîâìåñòíûé ñåìèíàð ëàáîðàòîðèè Poncelet�ÈÏÏÈ).

• Ñîâìåñòíûå êóðñû ÍÈÓ ÂØÝ è ÍÌÓ �Òåîðèÿ ÷èñåë� (2010�2011) è
�Äîïîëíèòåëüíûå ãëàâû òåîðèè ÷èñåë� (2011-2012).

• Âåäåíèå ñåìèíàðîâ �Àðèôìåòèêà è ïðèëîæåíèÿ� (2010�2011) è �Ìîäó-
ëÿðíûå ôîðìû, ýëëèïòè÷åñêèå êðèâûå è ïðåäñòàâëåíèÿ Ãàëóà� (2011�
2012) äëÿ ñòóäåíòîâ ÍÈÓ ÂØÝ.

• Ñåìèíàðû ïî äèñêðåòíîé ìàòåìàòèêå (âåñíà 2011), àíàëèçó (âåñíà �
îñåíü 2011), ïðèåì çàäà÷ â ÍÈÓ ÂØÝ.

• Ðóêîâîäñòâî êóðñîâûìè ðàáîòàìè ñòóäåíòîâ ÍÈÓ ÂØÝ (7 ÷åëîâåê).

• ßâëÿþñü êóðàòîðîì 2-ãî êóðñà â ÍÈÓ ÂØÝ.
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