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Êðàòêîå èçëîæåíèå çàÿâêè

Äàííûé ïðîåêò ïîñâÿùåí èçó÷åíèþ ýéíøòåéíîâûõ ìíîãîîáðàçèé, à

èìåííî ðèìàíîâûõ ìíîãîîáðàçèé ñ ãðóïïîé ãîëîíîìèè SU(n) è Spin(7).
Ñ ìàòåìàòè÷åñêîé òî÷êè çðåíèÿ, äàííûå ìíîãîîáðàçèÿ èíòåðåñíû êàê

ïðèìåðû ïðîñòðàíñòâ ñî ñïåöèàëüíîé ãðóïïîé ãîëîíîìèè; ñ äðóãîé

ñòîðîíû îíè âîñòðåáîâàíû â ñîâðåìåííîé òåîðåòè÷åñêîé ôèçèêå.

Ïåðâàÿ ÷àñòü ïðîåêòà ïîñâÿùåíà ìíîãîîáðàçèÿì ñ ãðóïïîé

ãîëîíîìèè SU(n) èëè ìíîãîîáðàçèÿì Êàëàáè�ßó.

Êîíöåâè÷åì áûëà âûñêàçàíà ãèïîòåçà î êàòåãîðíîé çåðêàëüíîé

ñèììåòðèè ïðîñòðàíñòâ Êàëàáè�ßó, ñóòü êîòîðîé î÷åíü ãðóáî

ìîæíî ïåðåäàòü êàê ýêâèâàëåíòíîñòü êîìïëåêñíîé è ñèìïëåêòè÷åñêîé

ãåîìåòðèé.

Èçâåñòíî, ÷òî ïðè ïîìîùè êýëåðîâà ïîòåíöèàëà è

äèôôåðåíöèàëüíûõ îïåðàòîðîâ, ñâÿçàííûõ ñ êîìïëåêñíîé ñòðóêòóðîé,

ìîæíî ëîêàëüíî âîññòàíîâèòü êýëåðîâó (ñèìïëåêòè÷åñêóþ) ñòðóêòóðó.

Ìû ïðåäëàãàåì çåðêàëüíî îòðàçèòü äàííîå ïîñòðîåíèå äëÿ 3-
ìíîãîîáðàçèé è äîêàçàòü, ÷òî ñóùåñòâóåò íåêîòîðûé àíàëîã

êýëåðîâà ïîòåíöèàëà (âåùåñòâåííàÿ ôóíêöèÿ), ïðè ïîìîùè êîòîðîãî

è äèôôåðåíöèàëüíûõ îïåðàòîðîâ, ñâÿçàííûõ ñ ñèìïëåêòè÷åñêîé

ñòðóêòóðîé, ìîæíî ëîêàëüíî âîññòàíîâèòü êîìïëåêñíóþ ñòðóêòóðó.

Ëþáîïûòíûì áóäåò òàêæå óñòàíîâèòü ê êàêîìó ôóíêöèîíàëüíîìó

ïðîñòðàíñòâó ïðèíàäëåæèò íîâûé ïîòåíöèàë. Íàïîìíèì, ÷òî êýëåðîâ

ïîòåíöèàë ÿâëÿåòñÿ ïëþðèñóáãàðìîíè÷åñêîé ôóíêöèåé.

Âòîðàÿ ÷àñòü ïðîåêòà íàïðàâëåíà íà èññëåäîâàíèå ðèìàíîâûõ

ìíîãîîáðàçèé ñ ãðóïïîé ãîëîíîìèè Spin(7). Ìû ïðåäïîëàãàåì

äîêàçàòü, ÷òî îíè îáëàäàþò îêòîíèîííî-êýëåðîâîé ñòðóêòóðîé, à òàêæå

èññëåäîâàòü âîçìîæíûå ñëåäñòâèÿ.

Îïðåäåëåíèå îêòîíèîííî-êýëåðîâûõ ìíîãîîáðàçèé â îáùåì

ïîâòîðÿåò îïðåäåëåíèå êâàòåðíèîííî-êýëåðîâûõ, à èìåííî çàêëþ÷àåòñÿ

â ñóùåñòâîâàíèè ãëîáàëüíî ïàðàëëåëüíîãî ðàñññëîåíèÿ ïî÷òè

êîìïëåêñíûõ ñòðóêòóð, ïðè ñóùåñòâåííîì èçìåíåíèè � ýòî íàëè÷èå

íåàññîöèàòèâíîãî óìíîæåíèÿ ïî÷òè êîìïëåêñíûõ ñòðóêòóð, îòëè÷íîãî

îò èõ êîìïîçèöèè.

Ïðåäïîëàãàåìûå ðåçóëüòàòû ïîçâîëÿò ÷àñòè÷íî îáúÿñíèòü

ñóùåñòâîâàíèå ãðóïïû Spin(7) â êëàññè÷åñêîì ñïèñêå Áåðæå.


