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Íà êîíêóðñ çàÿâëÿåòñÿ ïðîåêò, òåìàòèêà êîòîðîãî ëåæèò íà ñòûêå òåîðèè ãðàôîâ è òåîðèè ñëîæíîñòè âû-

÷èñëåíèé. Â çàÿâêå ðàññìàòðèâàþòñÿ íàñëåäñòâåííûå êëàññû ãðàôîâ (çàìêíóòûå îòíîñèòåëüíî èçîìîðôèçìà è

óäàëåíèÿ âåðøèí) è èçó÷àåòñÿ ãðàíèöà ýôôåêòèâíîé ðàçðåøèìîñòè çàäà÷ íà ãðàôàõ â ñåìåéñòâå êëàññîâ ãðàôîâ

óêàçàííîãî òèïà. Îáúåêòîì èññëåäîâàíèé ÿâëÿþòñÿ ¾êðèòè÷åñêèå¿ êëàññû ãðàôîâ, ò.å. íàñëåäñòâåííûå êëàññû,

èãðàþùèå îñîáóþ ðîëü ïðè íàõîæäåíèè ¾ëèíèè ðàçäåëà¿ ìåæäó NP-ïîëíîòîé è ïîëèíîìèàëüíîé ðàçðåøèìî-

ñòüþ. Èçó÷åíèå äàííûõ ãðàíèö ïðåäïîëàãàåòñÿ âåñòè, îïèðàÿñü íà ïîíÿòèÿ ìèíèìàëüíîãî ñëîæíîãî è ãðàíè÷íîãî

êëàññîâ ãðàôîâ. Ñëîæíûé äëÿ äàííîé çàäà÷è êëàññ � íàñëåäñòâåííûé êëàññ, äëÿ êîòîðîãî çàäà÷à íå ðàçðåøè-

ìà çà ïîëèíîìèàëüíîå âðåìÿ, ìèíèìàëüíîñòü ñëîæíîãî êëàññà ïîíèìàåòñÿ îòíîñèòåëüíî îòíîøåíèÿ âêëþ÷åíèÿ.

Ãðàíè÷íûé êëàññ äëÿ äàííîé çàäà÷è � ìèíèìàëüíûé ïî âêëþ÷åíèþ êëàññ ãðàôîâ, ÿâëÿþùèéñÿ ïðåäåëîì óáû-

âàþùåé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè ñëîæíûõ äëÿ ýòîé çàäà÷è íàñëåäñòâåííûõ êëàññîâ. Çíà÷åíèå ýòîãî ïîíÿòèÿ ñîñòîèò

â òîì, ÷òî êëàññ ãðàôîâ, îïðåäåëÿåìûé êîíå÷íûì ìíîæåñòâîì çàïðåùåííûõ ïîðîæäåííûõ ïîäãðàôîâ, ÿâëÿåòñÿ

ñëîæíûì äëÿ äàííîé çàäà÷è òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà îí âêëþ÷àåò êàêîé-íèáóäü ãðàíè÷íûé êëàññ. Òàêèì

îáðàçîì, ïîíÿòèå ãðàíè÷íîãî êëàññà ÿâëÿåòñÿ ïîëåçíûì èíñòðóìåíòîì ïðè ðåøåíèè çàäà÷è ðàçãðàíè÷åíèÿ, à

ïîíÿòèå ìèíèìàëüíîãî ñëîæíîãî êëàññà èìååò ñìûñë ýëåìåíòà èçó÷àåìîé ãðàíèöû.

Ê íàñòîÿùåìó âðåìåíè íè äëÿ îäíîé çàäà÷è íà ãðàôàõ íå ïîëó÷åíî ïîëíîãî îïèñàíèÿ ãðàíè÷íûõ êëàññîâ.

Âìåñòå ñ òåì, â 2009 ã. çàÿâèòåëåì áûëî ïîêàçàíî, ÷òî äàííàÿ öåëü äëÿ íåêîòîðûõ çàäà÷ íà ãðàôàõ ÿâëÿåòñÿ

òðóäíîäîñòèæèìîé ââèäó ñëîæíîñòè ñòðîåíèÿ ñîâîêóïíîñòè ãðàíè÷íûõ êëàññîâ. Èìåííî, äëÿ êàæäîé èç çàäà÷

î k-ðàñêðàñêå (âåðøèííîãî è ðåáåðíîãî âàðèàíòîâ) ïðè k = 3 áûëî íàéäåíî êîíòèíóàëüíîå ìíîæåñòâî ãðàíè÷-

íûõ êëàññîâ ãðàôîâ. Äî ýòîãî ðåçóëüòàòà ñðåäè êëàññîâ ãðàôîâ, ÿâëÿþùèõñÿ ãðàíè÷íûìè õîòÿ áû äëÿ îäíîé

çàäà÷è íà ãðàôàõ, èìåëîñü âñåãî 3 êëàññà (íè îäèí èç íèõ íå áûë ãðàíè÷íûì äëÿ óïîìÿíóòûõ çàäà÷). Â ðàìêàõ

ïðîåêòà ïðåäïîëàãàåòñÿ äåòàëüíî èçó÷èòü ñòðóêòóðó ãðàíè÷íûõ êëàññîâ äëÿ çàäà÷ î k-ðàñêðàñêå ïðè k > 3 è

ñîîòâåòñòâóþùèõ ¾ïðåäåëüíûõ¿ çàäà÷ � çàäà÷ î õðîìàòè÷åñêîì ÷èñëå è èíäåêñå.

Ïîíÿòèå ìèíèìàëüíîãî ñëîæíîãî êëàññà áûëî ââåäåíî â 2009 ã. çàÿâèòåëåì. Â åãî ðàáîòå áûë âûÿâëåí òèï

çàäà÷ íà ãðàôàõ, äëÿ êàæäîé èç êîòîðûõ ìèíèìàëüíûõ ñëîæíûõ êëàññîâ íå ñóùåñòâóåò. Òàì æå áûëè ðàññìîò-

ðåíû çàäà÷è î ñïèñêîâîì ðàíæèðîâàíèè (ýòî îáîáùåíèÿ êëàññè÷åñêèõ çàäà÷ î ñïèñêîâîé ðàñêðàñêå) è äëÿ íèõ

íàéäåíû ìèíèìàëüíûå ñëîæíûå êëàññû. Â ïîñëåäóþùèõ ðàáîòàõ àâòîðà èçó÷àëèñü ìèíèìàëüíûå ñëîæíûå êëàñ-

ñû äëÿ äàííûõ çàäà÷, îïðåäåëÿåìûå íåáîëüøèì êîëè÷åñòâîì çàïðåùåííûõ ïîðîæäåííûõ ïîäãðàôîâ. Èìåííî,

áûëè ïîëíîñòüþ îïèñàíû ìèíèìàëüíûå ñëîæíûå êëàññû ãðàôîâ äëÿ çàäà÷è î ðåáåðíîì ñïèñêîâîì ðàíæèðîâà-

íèè, îïðåäåëÿåìûå íå áîëåå ÷åì òðåìÿ çàïðåùåííûìè ïîðîæäåííûìè ïîäãðàôàìè. Îäíàêî, ìåæäó ðåáåðíûì

è âåðøèííûì âàðèàíòàìè èìååòñÿ ïðèíöèïèàëüíîå ðàçëè÷èå, ò.ê. äëÿ ïîñëåäíåãî, íåñìîòðÿ íà ìíîãî÷èñëåí-

íûå óñèëèÿ, íå óäàåòñÿ íàéòè äàæå ïåðâûé ¾ïîñëåäîâàòåëüíûé ìèíèìóì¿. Ïðåäïîëàãàåòñÿ â ðàìêàõ ïðîåêòà

âûÿâëåíèå òàêèõ êëàññîâ.


