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Èññëåäîâàíèå ïîñâÿùåíî èçó÷åíèþ ïîëóãðóïï îïåðàòîðîâ ñ ïîñòîÿííûì ñïåêòðàëü-

íûì ðàäèóñîì íà êîíå÷íîìåðíîì âåùåñòâåííîì èëè êîìïëåêñíîì ïðîñòðàíñòâå. Ñó-

ùåñòâóåò õîðîøî èçâåñòíîå ãåîìåòðè÷åñêîå îïèñàíèå òàêèõ ñåìåéñòâ, âåðíîå â ïðåäïî-

ëîæåíèè, ÷òî ó îïåðàòîðîâ ïîëóãðóïïû íå ñóùåñòâóåò îáùåãî èíâàðèàíòíîãî ïîäïðî-

ñòðàíñòâà: íàéäåòñÿ íîðìà, â êîòîðîé âñå îíè èìåþò íîðìó 1. Ïîëóãðóïïû îïåðàòîðîâ,

íå èìåþùèõ îáùåãî ñîáñòâåííîãî ïîäïðîñòðàíñòâà, íàçûâàþòñÿ íåïðèâîäèìûìè. Äëÿ

íåïðèâîäèìîé ïîëóãðóïïû, ïîðîæäåííîé êîíå÷íûì ÷èñëîì íåâûðîæäåííûõ îïåðàòî-

ðîâ, ìîæíî ïîêàçàòü, ÷òî îíà ïîäîáíà íåêîòîðîé ïîëóãðóïïå îðòîãîíàëüíûõ îïåðàòî-

ðîâ. Ýòîò ïðèìåð è íåêîòîðûå äðóãèå íàâîäÿò íà ñëåäóþùóþ ãèïîòåçó.

Ãèïîòåçà 1. Âñå îïåðàòîðû íåïðèâîäèìîé ïîëóãðóïïû S èìåþò ñïåêòðàëüíûé ðà-

äèóñ ðàâíûé 1 òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà ñóùåñòâóåò òàêàÿ ñêàëÿðíàÿ íîðìà ‖.‖,
÷òî äëÿ âñÿêîãî îïåðàòîðà A ∈ S åãî îãðàíè÷åíèå íà ëèíåéíóþ îáîëî÷êó êîðíåâûõ ïîä-

ïðîñòðàíñòâ, îòâå÷àþùèõ ñîáñòâåííûì çíà÷åíèÿì, ðàâíûì ïî ìîäóëþ 1, ÿâëÿåòñÿ

îðòîãîíàëüíûì â ñâîåì ïîäïðîñòðàíñòâå ñ èíäóöèðîâàííîé íîðìîé.

Ïðåäïîëàãàåòñÿ äîêàçàòü èëè îïðîâåðãíóòü ýòî ïðåäïîëîæåíèå, à òàêæå îáîáùèòü

íåêîòîðûå ôàêòû òåîðèè ïîëóãðóïï îïåðàòîðîâ ñ ïîñòîÿííûì ñïåêòðàëüíûì ðàäèóñîì

íà ïðèâîäèìûé ñëó÷àé. Òàêæå ïðåäïîëàãàåòñÿ ïðèìåíèòü ïðè èññëåäîâàíèè òåîðèþ

óðàâíåíèé ñàìîïîäîáèÿ. Íåêîòîðûå ðåçóëüòàòû ïî ýòîé òåìàòèêå óæå áûëè ïîëó÷åíû

àâòîðîì.

Ïîëóãðóïïû îïåðàòîðîâ ñ ïîñòîÿííûì ñïåêòðàëüíûì ðàäèóñîì âîçíèêàþò â çàäà-

÷å êëàññèôèêàöèè ñàìîàôôèííûõ âûïóêëûõ òåë. Âûïóêëûé êîìïàêò X ñ íåïóñòîé

âíóòðåííîñòüþ íàçûâàåòñÿ ñàìîàôôèííûì, åñëè ñóùåñòâóåò êîíå÷íûé íàáîð àôôèí-

íûõ îïåðàòîðîâ A1, . . . , Am òàêîé, ÷òî X ÿâëÿåòñÿ îáúåäèíåíèåì ñâîèõ àôôèííûõ

îáðàçîâ A1X, . . . , AmX, íå èìåþùèõ îáùèõ âíóòðåííèõ òî÷åê. Ñàìîàôôèííîå òåëî

íàçûâàåòñÿ äðîáÿùèìñÿ, åñëè ïðè èòåðàöèè åãî ðàçáèåíèÿ äèàìåòð íàèìåíüøåãî ýëå-

ìåíòà ìîæåò áûòü ñêîëü óãîäíî ìàë. Åñëè ñàìîàôôèííîå òåëî íå ÿâëÿåòñÿ äðîáÿ-

ùèìñÿ, òî îïåðàòîðû A1, . . . , Am ïîðîæäàþò ïî óìíîæåíèþ ïîëóãðóïïó ñ ïîñòîÿííûì

ñïåêòðàëüíûì ðàäèóñîì 1. Îêàçûâàåòñÿ, ÷òî âñå äðîáÿùèåñÿ ñàìîàôôèííûå òåëà ÿâ-

ëÿþòñÿ ìíîãîãðàííèêàìè. Êëàññ äðîáÿùèõñÿ ìíîãîãðàííèêîâ èãðàåò âàæíåéøóþ ðîëü

â çàäà÷å êëàññèôèêàöèè ñàìîàôôèíûõ òåë. Áûëî ïîêàçàíî, ÷òî ëþáîå ñàìîàôôèííîå

òåëî èìååò ñå÷åíèå ïëîñêîñòüþ, èíâàðèàíòíîé îòíîñèòåëüíî îïåðàòîðîâ A1, . . . , Am,

ÿâëÿþùååñÿ ñàìîàôôèííûì ìíîãîãðàííèêîì. Ïëàíèðóåòñÿ îáîáùèòü ñóùåñòâóþùóþ

òåîðåìó î ñòðóêòóðå ñàìîàôôèííûõ òåë, èñïîëüçóÿ òåîðèþ ïîëóãðóïï îïåðàòîðîâ ñ

ïîñòîÿííûì ñïåêòðàëüíûì ðàäèóñîì. Â ÷àñòíîñòè, ïðåäïîëàãàåòñÿ ïîêàçàòü, ÷òî âñÿ

íåòðèâèàëüíàÿ ãåîìåòðè÷åñêàÿ ÷àñòü ñòðóêòóðû ñàìîàôôèííîãî òåëà çàëîæåíà â åãî

ñå÷åíèè, êîòîðîå ÿâëÿåòñÿ äðîáÿùèìñÿ.
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