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Êðàòêîå èçëîæåíèå çàÿâêè

Äàííûé ïðîåêò ïîñâÿùåí èçó÷åíèþ íåëèíåéíûõ óðàâíåíèé,

âîçíèêàþùèõ ïðè ïðè èññëåäîâàíèÿõ ýéíøòåéíîâûõ ìíîãîîáðàçèé, à

èìåííî ðèìàíîâûõ ìíîãîîáðàçèé ñ ãðóïïîé ãîëîíîìèè SU(n) è G2, à

òàêæå â òåîðèè òýòà-ôóíêöèé.

Ïåðâàÿ ÷àñòü ïðîåêòà ïîñâÿùåíà ìíîãîîáðàçèÿì ñ ãðóïïîé

ãîëîíîìèè SU(n) èëè ìíîãîîáðàçèÿì Êàëàáè�ßó. Èçâåñòíî, ÷òî äëÿ

äàííûõ ïðîñòðàíñòâ ñóùåñòâóåò ïðîñòîé òîïîëîãè÷åñêèé êðèòåðèé,

ïîçâîëÿþùèé èõ âûäåëÿòü ñðåäè êýëåðîâûõ, ò.å. ñ ïðàêòè÷åñêîé òî÷êè

çðåíèÿ � àëãåáðàè÷åñêèõ. Ãèïîòåçà Êàëàáè � òåîðåìà ßó óòâåðæäàåò,

÷òî åñëè ïåðâûé êëàññ ×æýíÿ êîìïàêòíîãî êýëåðîâà ìíîãîîáðàçèÿ

ðàâåí íóëþ, òî íà íåì ñóùåñòâóåò ðèìàíîâà ìåòðèêà ñ êðèâèçíîé

Ðè÷÷è ðàâíîé íóëþ. Äàííàÿ òåîðåìà ñâîäèòñÿ ê äîêàçàòåëüñòâó

ñóùåñòâîâàíèÿ ðåøåíèÿ ó êîìïëåêñíîãî óðàâíåíèÿ Ìîíæà�Àìïåðà. Ìû

ïåðåôîðìóëèðóåì äàííóþ ãèïîòåçó ñ òî÷êè çðåíèÿ ñèìïëåêòè÷åñêîé

ãåîìåòðèè è èññëåäóåì âîçíèêàþùåå ïðè ýòîì íîâîå ñêàëÿðíîå

íåëèíåéíîå ýëëèïòè÷åñêîå óðàâíåíèå.

Âî âòîðîé ÷àñòè ïðîåêòà ìû èññëåäóåì êîìïàêòíûå ìíîãîîáðàçèÿ ñ

ãðóïïîé ãîëîíîìèè G2. Äëÿ äàííûõ ïðîñòðàíñòâ íåò àíàëîãà òåîðåìû

ßó èëè èíòåðåñíûõ òîïîëîãè÷åñêèõ îãðàíè÷åíèé. Ïðè ýòîì òàêæå

íåòó äîñòàòî÷íîãî êîëè÷åñòâà íåòðèâèàëüíûõ ïðèìåðîâ. Ìû ïëàíèðóåì

èçó÷èòü äåôîðìàöèè G2-ñòðóêòóð è âîçíèêàþùèå ïðè ýòîì óðàâíåíèÿ.

Òðåòüÿ ÷àñòü ïðîåêòà ïîñâÿùåíà òåîðèè òýòà-ôóíêöèé. Â òåîðèè

êîíå÷íîçîííîãî èíòåãðèðîâàíèÿ òî÷íûå ïåðèîäè÷åñêèå ðåøåíèÿ

ñîëèòîííûõ óðàâíåíèé ìàòåìàòè÷åñêîé ôèçèêè âûðàæàþòñÿ ÷åðåç

êëàññè÷åñêóþ òýòà-ôóíêöèþ ßêîáè. Êàê èçâåñòíî, äàííàÿ ôóíêöèÿ

ÿâëÿåòñÿ ñå÷åíèåì ëèíåéíîãî ðàññëîåíèÿ íàä òîðîì, êîòîðûé ÿâëÿåòñÿ

ôàêòîðãðóïïîé êîììóòàòèâíîé ãðóïïû ïî äèñêðåòíîé ïîäãðóïïå

(ðåøåòêå). Â ðàáîòàõ àâòîðà ðàíåå áûëè ïîñòðîåíû òýòà-ôóíêöèè íà

íèëüìíîãîîáðàçèÿõ. Äàííûå ïðîñòðàíñòâà ïîëó÷àþòñÿ ïðè çàìåíå

â îïðåäåëåíèè òîðà êîììóòàòèâíîé ãðóïïû íà íèëüïîòåíòíóþ. Ìû

ñîáèðàåìñÿ èñïîëüçîâàòü ïîñòðîåííûå òýòà-ôóíêöèè äëÿ ïîèñêà òî÷íûõ

ðåøåíèé íåêîòîðûõ íåëèíåéíûõ óðàâíåíèé.


