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Àëåêñàíäðîâè÷

Îáú¼ìû ìíîãîãðàííèêîâ êàê ìíîãîçíà÷íûå ôóíêöèè

äëèí èõ ð¼áåð

Õîðîøî èçâåñòíî, ÷òî ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà âûðàæàåòñÿ ÷åðåç
äëèíû åãî ñòîðîí ïðè ïîìîùè êëàññè÷åñêîé ôîðìóëû Ãåðîíà. Îä-
íàêî íè äëÿ êàêîãî ìíîãîóãîëüíèêà ñ íå ìåíåå, ÷åì 4 ñòîðîíàìè,
ïëîùàäü íå ìîæåò áûòü âûðàæåíà êàê ôóíêöèÿ äëèí ð¼áåð. Ñèòó-
àöèÿ êàðäèíàëüíî ìåíÿåòñÿ â ðàçìåðíîñòè 3. Â 1996 ãîäó È.Õ. Ñà-
áèòîâûì áûëà äîêàçàíà ñëåäóþùàÿ òåîðåìà:
Äëÿ ëþáîãî êîìáèíàòîðíîãî òèïà ñèìïëèöèàëüíûõ ìíîãîãðàí-

íèêîâ â R3 èìååò ìåñòî ïîëèíîìèàëüíîå ñîîòíîøåíèå âèäà
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ìåæäó îáú¼ìîì V ìíîãîãðàííèêà äàííîãî êîìáèíàòîðíîãî òèïà è

íàáîðîì ` êâàäðàòîâ äëèí åãî ð¼áåð.

Ñëåäñòâèåì ýòîé òåîðåìû ÿâèëîñü äîêàçàòåëüñòâî èçâåñòíîé ãè-
ïîòåçû î êóçíå÷íûõ ìåõàõ, óòâåðæäàþùåé, ÷òî îáú¼ì ëþáîãî èç-
ãèáàåìîãî ìíîãîãðàííèêà ïîñòîÿíåí â ïðîöåññå èçãèáàíèÿ.
Â 2011 ãîäó àâòîð äîêàçàë, ÷òî óòâåðæäåíèå òåîðåìû Ñàáèòîâà è,

ñëåäîâàòåëüíî, ãèïîòåçà î êóçíå÷íûõ ìåõàõ, âåðíû è äëÿ 4-ìåðíûõ
ñèìïëèöèàëüíûõ ìíîãîãðàííèêîâ.
Îñíîâíîé öåëüþ ïðîåêòà ÿâëÿåòñÿ îáîáùåíèå òåîðåìû Ñàáèòîâà

íà ñòàðøèå ðàçìåðíîñòè è íååâêëèäîâû ãåîìåòðèè (ñôåðè÷åñêóþ è
ãåîìåòðèþ Ëîáà÷åâñêîãî). Îòìåòèì, ÷òî ïðÿìîå îáîáùåíèå ãèïîòå-
çû êóçíå÷íûõ ìåõîâ â ñôåðè÷åñêîé ãåîìåòðèè íåâåðíî: êîíòðïðè-
ìåð áûë ïîëó÷åí Â.À. Àëåêñàíäðîâûì â 1997 ãîäó. Ïëàíèðóåòñÿ
ïðîèçâîäèòü èññëåäîâàíèÿ â ñëåäóþùèõ îñíîâíûõ íàïðàâëåíèÿõ:
1) Äîêàçàòü àíàëîã òåîðåìû Ñàáèòîâà è, êàê ñëåäñòâèå, ãèïîòåçó

î êóçíå÷íûõ ìåõàõ, äëÿ ìíîãîãðàííèêîâ ïðîèçâîëüíîé ðàçìåðíî-
ñòè n ≥ 3 (ðåçóëüòàò ïî ñóòè ïîëó÷åí, íî åù¼ íå îïóáëèêîâàí).
2) Èññëåäîâàòü ãèïîòåçó î êóçíå÷íûõ ìåõàõ äëÿ ìíîãîãðàííè-

êîâ â ñôåðå è ïðîñòðàíñòâå Ëîáà÷åâñêîãî. Âûÿâèòü óñëîâèÿ, ïðè
êîòîðûõ îáú¼ì èçãèáàåìîãî ìíîãîãðàííèêà îñòà¼òñÿ ïîñòîÿííûì.
3) Ïðèìåíèòü ðàçâèòûå ìåòîäû ê èññëåäîâàíèþ êàêèõ-ëèáî äðó-

ãèõ (îòëè÷íûõ îò îáú¼ìà) ôóíêöèé ìíîãîãðàííèêîâ, íàïðèìåð, ïà-
ðàìåòðîâ ðåø¼òîê ïåðèîäîâ ïåðèîäè÷åñêèõ ïîëèýäðàëüíûõ ïîâåðõ-
íîñòåé.


