
Êðàòêîå èçëîæåíèå çàÿâêè Ì.Â. Èãíàòüåâà

Ìîè èññëåäîâàíèÿ ïîñâÿùåíû òåîðèè ïðåäñòàâëåíèé è àëãåáðàè÷åñêîé êîìáèíàòîðèêå. Â ðàì-

êàõ ýòîãî ïðîåêòà ïëàíèðóåòñÿ ðàáîòà íàä òðåìÿ òåìàìè, ñâÿçàííûìè ìåæäó ñîáîé îáùèì ìåòî-

äîì èññëåäîâàíèÿ � èçó÷åíèåì ãåîìåòðèè êîïðèñîåäèí¼ííûõ îðáèò ðàçðåøèìûõ ãðóïï.

1. Ïîðÿäêè íà ãðóïïàõ Âåéëÿ. Èññëåäîâàíèå ðàçëè÷íûõ îðáèò áîðåëåâñêîé ïîäãðóï-

ïû B ðåäóêòèâíîé ãðóïïû G îòíîñèòñÿ ê êëàññè÷åñêèì ïðîáëåìàì òåîðèè Ëè. Íåäàâíî Ì. Áîîñ,

À. Ìåëüíèêîâîé, Ì. Ðàéíåêå è äð. ïîëó÷åíû ÿðêèå ðåçóëüòàòû î çàìûêàíèÿõ îðáèò áîðåëåâ-

ñêîé ïîäãðóïïû GLn(C). Â ÷àñòíîñòè, À. Ìåëüíèêîâà îïèñàëà ïîðÿäîê íà èíâîëþöèÿõ â ñèììåò-

ðè÷åñêîé ãðóïïå Sn, èíäóöèðîâàííûé ïðèìûêàíèÿìè ïðèñîåäèí¼ííûõ îðáèò íà ìíîãîîáðàçèè

âåðõíåòðåóãîëüíûõ ìàòðèö ñ íóëåâûì êâàäðàòîì.

Ìíîé ïîëó÷åíî êîìáèíàòîðíîå îïèñàíèå ïîðÿäêà íà èíâîëþöèÿõ â Sn, èíäóöèðîâàííîãî ïðè-

ìûêàíèÿìè êîïðèñîåäèí¼ííûõ îðáèò áîðåëåâñêîé ïîäãðóïïû GLn(C) (Transf. Groups, 17 (2012),
no. 3, 747�780). Îêàçàëîñü, ÷òî ýòîò ïîðÿäîê ñîâïàäàåò ñ ïîðÿäêîì Áðþà. Àíàëîãè÷íûå ðåçóëüòà-

òû ïîëó÷åíû äëÿ ñèìïëåêòè÷åñêîé ãðóïïû (arXiv: math.RT/1112.2624). Ïëàíèðóåòñÿ ïåðåíåñòè

ýòè ðåçóëüòàòû íà ñëó÷àé îñòàëüíûõ ñèñòåì êîðíåé. Òàêæå ïëàíèðóåòñÿ îïèñàòü â êîìáèíàòîð-

íûõ òåðìèíàõ ïîðÿäîê, èíäóöèðîâàííûé ïðèìûêàíèÿìè êîïðèñîåäèí¼ííûõ îðáèò áîëåå îáùåãî

âèäà � îðáèò, àññîöèèðîâàííûõ ñ ðàññòàíîâêàìè ëàäåé (ñîâì. ñ À.Ñ. Âàñþõèíûì).

2. Ãåîìåòðèÿ ìíîãîîáðàçèéØóáåðòà. Ïîä ìíîãîîáðàçèåì ôëàãîâ F ìû ïîíèìàåì ôàêòîð

G/B. Êàñàòåëüíîå ïðîñòðàíñòâî â åäèíèöå ê F åñòåñòâåííî îòîæäåñòâëÿåòñÿ ñ ñîïðÿæ¼ííûì

ïðîñòðàíñòâîì ê àëãåáðå Ëè óíèïîòåíòíîãî ðàäèêàëà ãðóïïû B. Ä.Þ. Åëèñååâ è À.Í. Ïàíîâ

â 2011 ã. âû÷èñëèëè êàñàòåëüíûå êîíóñû Cw ê ìíîãîîáðàçèÿì Øóáåðòà Xw ⊆ F äëÿ w ∈ Sn

ïðè n 6 6. Îêàçàëîñü, ÷òî çàìûêàíèÿ îðáèò, àññîöèèðîâàííûõ ñ èíâîëþöèÿìè, � ýòî â òî÷íîñòè

êàñàòåëüíûå êîíóñû, ïðè÷¼ì îíè ðàçëè÷íû, åñëè èíâîëþöèè ðàçëè÷íû. Ïîñëåäíåå äîêàçàíî íàìè

ñ Ä.Þ. Åëèñååâûì äëÿ âñåõ n (Çàïèñêè ÏÎÌÈ, submitted).

Èñïîëüçóÿ òåõíèêó, ðàçâèòóþ Ñ. Êóìàðîì, ìû ñîáèðàåìñÿ äîêàçàòü àíàëîãè÷íûå ôàêòû äëÿ

îñòàëüíûõ ñèñòåì êîðíåé. Ìû íàäååìñÿ ïîäòâåðäèòü ãèïîòåçó î òîì, ÷òî çàìûêàíèå îðáèòû, àññî-

öèèðîâàííîé ñ èíâîëþöèåé w ∈ Sn, ñîâïàäàåò ñ êàñàòåëüíûì êîíóñîì Cw, íàéòè ÿâíûå óðàâíåíèÿ

äëÿ êàñàòåëüíûõ êîíóñîâ è èññëåäîâàòü ñèòóàöèþ äëÿ äðóãèõ ðåäóêòèâíûõ ãðóïï.

3. Õàðàêòåðû óíèïîòåíòíûõ ãðóïï. Ìîæíî âìåñòî îðáèò ãðóïïû B èçó÷àòü îðáèòû å¼

óíèïîòåíòíîãî ðàäèêàëà U . (Îíè èãðàþò êëþ÷åâóþ ðîëü â òåîðèè ïðåäñòàâëåíèé U ñîãëàñíî

ìåòîäó îðáèò À.À. Êèðèëëîâà). Äëÿ ñëó÷àÿ An îðáèòû, àññîöèèðîâàííûå ñ èíâîëþöèÿìè, áûëè

ïîëíîñòüþ îïèñàíû À.Í. Ïàíîâûì â 2007 ã. Äëÿ äðóãèõ ñåðèé êîðíåé òàêèå îðáèò èçó÷àëèñü

ìíîé (Ìàò. çàìåòêè, 86 (2009), no. 1, 65�80; Àëãåáðà è àíàëèç 22 (2010), no. 5, 104�130).

Êîãäà êàêîé-òî êëàññ îðáèò U èçó÷åí, âîçíèêàåò çàäà÷à ÿâíîãî îïèñàíèÿ õàðàêòåðîâ ñîîò-

âåòñòâóþùèõ ïðåäñòàâëåíèé ãðóïïû U ; òàêèå çàäà÷è ðåøàëèñü Ê. Àíäðå, À. Íåòî, Ì. Àéçåêñîì

è äð. Ê îðáèòàì, àññîöèèðîâàííûì ñ èíâîëþöèÿìè â Sn, îòíîñÿòñÿ ñóáðåãóëÿðíûå îðáèòû � îð-

áèòû ïðåäìàêñèìàëüíîé ðàçìåðíîñòè. Ìíîé áûëà íàéäåíà ÿâíàÿ ôîðìóëà äëÿ ñîîòâåòñòâóþùèõ

èì õàðàêòåðîâ (arXiv: math.RT/0801.3079). ß ïëàíèðóþ ïîëó÷èòü àíàëîãè÷íûå ðåçóëüòàòû äëÿ

äðóãèõ îðáèò, àññîöèèðîâàííûõ ñ èíâîëþöèÿìè. Êðîìå ýòîãî, ÿ ñîáèðàþñü èññëåäîâàòü ãèïîòå-

çó À.Í. Ïàíîâà î òîì, ÷òî íîñèòåëü õàðàêòåðà ñîâïàäàåò ñ ìíîæåñòâîì êëàññîâ ñîïðÿæ¼ííîñòè

ýëåìåíòîâ, ëåæàùèõ â ñòàáèëèçàòîðå êàíîíè÷åñêîé ôîðìû íà îðáèòå.

Ïðåïîäàâàíèå. ß ïëàíèðóþ ïðîäîëæèòü ðàáîòó, êîòîðîé çàíèìàþñü ñåé÷àñ, â ÷àñòíîñòè,

• ÷òåíèå ñïåöêóðñîâ äëÿ ñòóäåíòîâ Ñàìàðñêîãî óíèâåðñèòåòà (¾Ãåîìåòðèÿ è ãðóïïû¿, ¾Àë-

ãåáðû è ìîäóëè¿, ¾Àëãåáðû Ëè è òåîðèÿ êîäèðîâàíèÿ¿ è äð.);

• îðãàíèçàöèÿ è ïðîâåäåíèå ó÷åáíî-èññëåäîâàòåëüñêèõ ñåìèíàðîâ äëÿ ñòóäåíòîâ è àñïèðàíòîâ
(¾Ïðåäñòàâëåíèÿ àëãåáð Ëè¿, ¾Ãðóïïû îòðàæåíèé¿ è äð.);

• çàíÿòèÿ â ìàòåìàòè÷åñêèõ êðóæêàõ ñ îäàð¼ííûìè øêîëüíèêàìè Ñàìàðû;

• íàïèñàíèå ó÷åáíûõ ïîñîáèé è íàó÷íî-ïîïóëÿðíûõ ñòàòåé ïî àëãåáðå.


