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Èññëåäîâàíèå ïîñâÿùåíî àíàëèòè÷åñêîé òåîðèè äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé è, â ïåðâóþ

î÷åðåäü, òåîðèè ëèíåéíûõ äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé è åå ïðèëîæåíèÿì. Öåíòðàëüíûìè

âîïðîñàìè ýòîé òåîðèè ÿâëÿþòñÿ îáðàòíûå çàäà÷è, çàäà÷è, â êîòîðûõ òðåáóåòñÿ ïîñòðîèòü

ñèñòåìó ëèíåéíûõ äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé, ðåøåíèÿ êîòîðîé èìåþò íóæíûå ñâîéñòâà,

çàäàâàåìûå îáû÷íî äàííûìè ìîíîäðîìèè èëè îáîáùåííûìè äàííûìè ìîíîäðîìèè (â ñëó÷àå

ñèñòåì ñ èððåãóëÿðíûìè îñîáûìè òî÷êàìè). Ïîñëå òîãî, êàê À.À. Áîëèáðóõîì â 1989 ãîäó

áûë ïîñòðîåí ïåðâûé êîíòðïðèìåð ê ïðîáëåìå Ðèìàíà�Ãèëüáåðòà (îáðàòíîé çàäà÷è äëÿ

ôóêñîâûõ ñèñòåì), îòêðûëñÿ öåëûé ðÿä âîïðîñîâ, ñâÿçàííûõ ñ óñëîâèÿìè ïîëîæèòåëüíîé

ðàçðåøèìîñòè ýòîé ïðîáëåìû, à òàêæå ñ åå îáîáùåíèÿìè. Íàïðèìåð, èì æå áûëî äîêàçàíî,

÷òî ëþáîå íåïðèâîäèìîå ïðåäñòàâëåíèå ìîæåò áûòü ðåàëèçîâàíî ìîíîäðîìèåé ôóêñîâîé

ñèñòåìû, íå èìåþùåé äîïîëíèòåëüíûõ îñîáûõ òî÷åê. Êðîìå òîãî äëÿ ðåøåíèÿ ýòèõ çàäà÷

áûë ðàçðàáîòàí àïïàðàò (ñì. ðàáîòû H. R�ohrl, À.À. Áîëèáðóõ, H. Esnault è äð.), áûëè

ïðèâëå÷åíû ãîëîìîðôíûå ðàññëîåíèÿ ñî ñâÿçíîñòüþ è ñâÿçàííûå ñ ýòèì ïîíÿòèÿ. Ýòî äàëî

âîçìîæíîñòü äîñòè÷ü õîðîøèõ ðåçóëüòàòîâ â èññëåäîâàíèè íåîáõîäèìûõ è äîñòàòî÷íûõ

óñëîâèé ïîëîæèòåëüíîé ðàçðåøèìîñòè ïðîáëåìû Ðèìàíà�Ãèëüáåðòà.

Èññëåäîâàíèå â îñíîâíîì ïîñâÿùåíî ðåøåíèþ çàäà÷ èç áëèçêèõ îáëàñòåé, ñ èñïîëüçîâàíèåì

ðàçðàáîòàííûõ ìåòîäîâ. Ïëàíèðóåòñÿ, è ÷àñòè÷íî ýòî óæå àâòîðîì ñäåëàíî, ïðèìåíèòü

òåõíèêè ðàññëîåíèé ñî ñâÿçíîñòÿìè è èçîìîíîäðîìíûõ ñëèÿíèé ôóêñîâûõ îñîáåííîñòåé ê

èññëåäîâàíèþ ëîêàëüíîãî, â îêðåñòíîñòè íåïîäâèæíîé îñîáîé òî÷êè, âèäà ðåøåíèé èçâåñòíûõ

íåëèíåéíûõ óðàâíåíèé (óðàâíåíèéØëåçèíãåðà, Ïåíëåâå III, V, VI, ñèñòåì Ãàðíüå) è îïèñàòü

ñâÿçè ìåæäó ëîêàëüíûìè ðîñòêàìè ðåøåíèé â îñîáûõ òî÷êàõ. Êðîìå ýòîãî, ïëàíèðóåòñÿ

ïðîäîëæèòü èññëåäîâàíèå îáîáùåíèé ïðîáëåìû Ðèìàíà�Ãèëüáåðòà è íåêîòîðûõ âîïðîñîâ

äèôôåðåíöèàëüíîé òåîðèè Ãàëóà, íàïðèìåð, îáîáùèòü ðåçóëüòàò Þ.Ñ. Èëüÿøåíêî è À.Ã.

Õîâàíñêîãî, äàþùèé êðèòåðèé ðàçðåøèìîñòè â îáîáùåííûõ êâàäðàòóðàõ ôóêñîâîé ñèñòåìû

ñ ìàëûìè êîýôôèöèåíòàìè, íà ñëó÷àé èððåãóëÿðíûõ ñèñòåì ñ ìàëûìè êîýôôèöèåíòàìè.

Ïëàíèðóåòñÿ èçó÷èòü íåêîòîðûå âîïðîñû èç òåîðèè ðàçíîñòíûõ óðàâíåíèé, âîñõîäÿùåé

ê Äæ. Áèðêãîôó. Íàïðèìåð, ïëàíèðóåòñÿ äîêàçàòü, ÷òî ðåøåíèÿ äîñòàòî÷íî øèðîêîãî

êëàññà ðàçíîñòíûõ óðàâíåíèé â íåïðåðûâíîì ïðåäåëå äàþò ðåøåíèÿ ïðåäåëüíîé ñèñòåìû

äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé, èìåþùèå àíàëîãè÷íóþ àñèìïòîòèêó íà áåñêîíå÷íîñòè.

Êðîìå ýòîãî, àâòîðó ñîâìåñòíî ñ È.Ä. Øêðåäîâûì óäàëîñü îáîáùèòü ðåçóëüòàò Ñ.Â.

Êîíÿãèíà è Ä.Ð. Õèô-Áðàóíà, äàþùèé îöåíêó ìîùíîñòè ïåðåñå÷åíèÿ ìóëüòèïëèêàòèâíîé

ïîäãðóïïû ïîëÿ Zp ñ åå àääèòèâíûì ñäâèãîì, íà ñëó÷àé ïåðåñå÷åíèÿ íåñêîëüêèõ ñäâèãîâ.

Ïðè äîêàçàòåëüñòâå ýòîãî ðåçóëüòàòà èñïîëüçîâàëèñü ýëåìåíòû òåîðèè ëèíåéíûõ äèôôåðåíöèàëüíûõ

óðàâíåíèé. Ïëàíèðóþ ïðîäîëæèòü çàíèìàòüñÿ ýòîé òåìîé, îáîáùèòü ýòîò ðåçóëüòàò íà

îáðàòíûå ñäâèãè è ïðîèçâîëüíûå äðîáíî-ëèíåéíûå îáðàçû ïîäãðóïïû. Òàêæå ïëàíèðóþ

îáîáùèòü ýòîò ðåçóëüòàò íà ïîäãðóïïû ãðóïï îáðàòèìûõ ýëåìåíòîâ íåêîòîðûõ ñïåöèàëüíûõ

êîëåö, â ÷àñòíîñòè, Zp2 , ýòî ìîæåò äàòü íîâûå óëó÷øåíèÿ îöåíîê íåêîòîðûõ ýêñïîíåíöèàëüíûõ

ñóìì.
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