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Äàííûé ïðîåêò ïîñâÿù¼í ýêñòðåìàëüíîé òåîðèè ãðàôîâ. Öåëüþ åãî ÿâëÿåòñÿ èçó÷åíèå
ñâÿçè ëîêàëüíûõ è ãëîáàëüíûõ ñâîéñòâ ðàñêðàñîê ãðàôîâ. Âàæíîñòü ýòèõ âîïðîñîâ è èíòåðåñ
ê íèì â ïîñëåäíèå ãîäû ïîâûøàåòñÿ, â ÷àñòíîñòè, â ñâÿçè ñ èññëåäîâàíèÿìè îñîáî áîëüøèõ
ãðàôîâ � íàïðèìåð, ñâÿçàííûõ ñ êîìïüþòåðíûìè ñåòÿìè.

Íàñ â ïåðâóþ î÷åðåäü èíòåðåñóåò âîïðîñ î ñâÿçè ìåæäó õðîìàòè÷åñêèì ÷èñëîì ãðàôà è
åãî r-ëîêàëüíûì õðîìàòè÷åñêèì ÷èñëîì, òî åñòü ìàêñèìàëüíûì õðîìàòè÷åñêèì ÷èñëîì åãî
(èíäóöèðîâàííîãî) ïîäãðàôà ðàäèóñà r. Èçâåñòíûé ðåçóëüòàò Ýðä¼øà î ãðàôàõ ñ áîëüøèì
õðîìàòè÷åñêèì ÷èñëîì áåç ìàëûõ öèêëîâ ïîêàçûâàåò, ÷òî îãðàíè÷åííîñòü ëîêàëüíîãî õðîìà-
òè÷åñêîãî ÷èñëà ñàìà ïî ñåáå íå âëå÷¼ò íèêàêèõ îãðàíè÷åíèé íà ãëîáàëüíîå õðîìàòè÷åñêîå
÷èñëî. Îäíàêî âñå èçâåñòíûå ïîäîáíûå ïðèìåðû (êîíñòðóêòèâíûå èëè íåêîíñòðóêòèâíûå) äî-
ñòàòî÷íî âåëèêè.

Ìû èññëåäóåì ñâÿçü ìåæäó äàííûìè äâóìÿ ÷èñëàìè ïðè äîïîëíèòåëüíûõ îãðàíè÷åíèÿõ, â
ïåðâóþ î÷åðåäü � íà êîëè÷åñòâî âåðøèí. Èçâåñòíûé ðåçóëüòàò Êèðñòåäà, Ñåìåðåäè è Òðîòòå-
ðà äà¼ò îöåíêó íà õðîìàòè÷åñêîå ÷èñëî ãðàôà â òåðìèíàõ êîëè÷åñòâà âåðøèí è r-ëîêàëüíîãî
õðîìàòè÷åñêîãî ÷èñëà. Îäíàêî ýòîò ðåçóëüòàò ðàáîòàåò ëèøü ïðè êîëè÷åñòâå âåðøèí, íå ñëèø-
êîì áîëüøîì ïî ñðàâíåíèþ ñ ðàäèóñîì r. Èçâåñòíû òàêæå ÿâíûå ïîäîáíûå îöåíêè â ñëó÷àÿõ,
êîãäà ãëîáàëüíîå õðîìàòè÷åñêîå ÷èñëî èëè ðàäèóñ ìàëû.

Íåäàâíî àâòîðîì ñîâìåñòíî ñ Ñ. Ë. Áåðëîâûì áûëè ïîëó÷åíû íåòðèâèàëüíûå íèæíèå îöåí-
êè íà êîëè÷åñòâî âåðøèí ãðàôà ñ ïðîèçâîëüíûì õðîìàòè÷åñêèì ÷èñëîì, íå ñîäåðæàùèì ìà-
ëûõ íå÷¼òíûõ öèêëîâ (èíà÷å ãîâîðÿ, ñ r-ëîêàëüíûì õðîìàòè÷åñêèì ÷èñëîì 2); ïðè ýòîì âàæ-
íóþ ðîëü èãðàåò îöåíêà ìàêñèìàëüíîãî êîëè÷åñòâà âåðøèí â r-îêðåñòíîñòè âåðøèíû ãðàôà.
Â ïðîåêòå ïðåäïîëàãàåòñÿ îáîáùèòü ýòîò ðåçóëüòàò íà ïðîèçâîëüíûå ãðàôû ñ îãðàíè÷åííûì
r-õðîìàòè÷åñêèì ÷èñëîì. Ìåòîäû èç ïðåäûäóùåé ñòàòüè, ïî âèäèìîñòè, äîïóñêàþò óñèëåíèå,
êîòîðîå ñàìî ïî ñåáå ïîçâîëèò ïîëó÷èòü îöåíêó íà êîëè÷åñòâî âåðøèí ïîðÿäêà Crχ

r+1 (çäåñü
χ � õðîìàòè÷åñêîå ÷èñëî ãðàôà).

Îäíàêî ïðÿìîëèíåéíîå ïðèìåíåíèå ýòèõ ìåòîäîâ, ïî-âèäèìîìó, äàñò âåñüìà íåòî÷íûå îöåí-
êè íà êîëè÷åñòâî âåðøèí ïðè ìàëûõ n; ñîîòâåòñòâåííî, è (ðåêóððåíòíûå) îöåíêè íà á�îëüøèå
çíà÷åíèÿ áóäóò îùóòèìî íåòî÷íû. Äëÿ èõ óëó÷øåíèÿ òðåáóåòñÿ îöåíèòü ðàçìåð íàèáîëüøåé
îêðåñòíîñòè âåðøèíû ðàäèóñà r. Ïðè ìàëûõ çíà÷åíèÿõ ðàäèóñà ñ ýòîé öåëüþ ìîæíî èñïîëü-
çîâàòü èçâåñòíûå ðåçóëüòàòû; äëÿ ¾ïåðåõîäíûõ¿ æå çíà÷åíèé, êîãäà ðàäèóñ è õðîìàòè÷åñêîå
÷èñëî èìåþò îäèíàêîâûé ïîðÿäîê, äëÿ ïîäîáíîé îöåíêè òðåáóþòñÿ íîâûå ìåòîäû. Ýòè ìåòîäû
òàêæå ïëàíèðóåòñÿ ðàçðàáîòàòü. Êðîìå òîãî, ìû ñîáèðàåìñÿ ïîëó÷èòü áîëåå òî÷íûå îöåíêè
ïðè çàôèêñèðîâàííîì ìàëîì çíà÷åíèè îäíîãî èç ïàðàìåòðîâ χ èëè r.

Íàêîíåö, îòìåòèì åù¼ îäèí âîïðîñ, òåñíî ñâÿçàííûé ñ ýòîé òåìàòèêîé. Îäíîé èç âàæ-
íûõ ïðîáëåì â èçó÷åíèè n-êðèòè÷åñêèõ ãðàôîâ (òî åñòü ìèíèìàëüíûõ ïî âêëþ÷åíèþ n-
õðîìàòè÷åñêèõ ãðàôîâ) ÿâëÿåòñÿ îöåíêà ìèíèìàëüíîãî êîëè÷åñòâà ð¼áåð â n-êðèòè÷åñêîì (è,
êàê ñëåäñòâèå, â n-õðîìàòè÷åñêîì) ãðàôå. Çàìåòèì, ÷òî îöåíêà ðàçìåðà îãðàíè÷åííîé îêðåñò-
íîñòè UG(r, v) âëå÷¼ò çà ñîáîé îöåíêó ÷èñëà ð¼áåð â ýòîé îêðåñòíîñòè. Ýòà îöåíêà ìîæåò áûòü
óñèëåíà â òîì ñëó÷àå, åñëè õðîìàòè÷åñêîå ÷èñëî ýòîé îêðåñòíîñòè íå ñëèøêîì ìàëî. Òàêèì îá-
ðàçîì, ïðåäñòàâëÿåòñÿ, ÷òî ïëàíèðóåìûå ðåçóëüòàòû � âêóïå ñ ñîîáðàæåíèÿìè, ñâÿçàííûìè ñ
õðîìàòè÷åñêèì ÷èñëîì îêðåñòíîñòè, � ïîçâîëÿò îöåíèòü ÷èñëî ð¼áåð êðèòè÷åñêîãî ãðàôà êàê
ìèíèìóì â ñëó÷àå ìàëîãî ëîêàëüíîãî õðîìàòè÷åñêîãî ÷èñëà ýòîãî ãðàôà. Ïîñëåäíåå óñëîâèå,
âîçìîæíî, óäàñòñÿ îïóñòèòü.


