
Êðàòêîå èçëîæåíèå çàÿâêè (Summary)

Çàõàðîâ Àëåêñàíäð Îëåãîâè÷

Íàøè èññëåäîâàíèÿ îòíîñÿòñÿ ê êîìáèíàòîðíîé òåîðèè ãðóïï.
Ñâîáîäíûå ãðóïïû è îáîáùàþùèå èõ ñâîáîäíûå êîíñòðóêöèè ÿâëÿþòñÿ îäíèìè èç

öåíòðàëüíûõ îáúåêòîâ èçó÷åíèÿ â êîìáèíàòîðíîé è ãåîìåòðè÷åñêîé òåîðèè ãðóïï. Ìû
èçó÷àåì âîïðîñ î ðàíãå ïåðåñå÷åíèÿ ïîäãðóïï ñâîáîäíûõ êîíñòðóêöèé.

Ó. Äèêñ è Ñ. Èâàíîâ â 2008 ãîäó äîêàçàëè îöåíêó äëÿ ðàíãà ïåðåñå÷åíèÿ ïîäãðóïï
ñâîáîäíûõ ïðîèçâåäåíèé ãðóïï, àíàëîãè÷íóþ èçâåñòíîìó íåðàâåíñòâó Õ. Íåéìàí â ñâî-
áîäíîé ãðóïïå. Â ðàáîòå [1] ìû äîêàçûâàåì îöåíêó äëÿ ðàíãà ïåðåñå÷åíèÿ ïîäãðóïï ñâî-
áîäíûõ ïðîèçâåäåíèé ñ îáúåäèíåííîé êîíå÷íîé íîðìàëüíîé ïîäãðóïïîé, îáîáùàþùóþ
îöåíêó Äèêñà-Èâàíîâà. Ìû äîêàçûâàåì òàêæå íåóëó÷øàåìîñòü ïîëó÷åííîé îöåíêè ïðè
îïðåäåëåííûõ óñëîâèÿõ, ãëàâíûì èç êîòîðûõ ÿâëÿåòñÿ íàëè÷èå ýëåìåíòà ïîðÿäêà 2 â
ñâîáîäíîì ïðîèçâåäåíèè.

Â ïðåïðèíòå [2] ìû äîêàçûâàåì îöåíêó àíàëîãè÷íîãî âèäà äëÿ áîëåå îáùåãî ñëó÷àÿ,
à èìåííî, äëÿ ñâîáîäíûõ ïîäãðóïï ôóíäàìåíòàëüíîé ãðóïïû êîíå÷íîãî ãðàôà ãðóïï ñ
êîíå÷íûìè ðåáåðíûìè ãðóïïàìè. Â êà÷åñòâå ñëåäñòâèÿ ìû ïîëó÷àåì îöåíêè äëÿ ðàíãà
ïåðåñå÷åíèÿ ïîäãðóïï ñâîáîäíûõ ïðîèçâåäåíèé ñ îáúåäèíåííîé êîíå÷íîé ïîäãðóïïîé,
HNN-ðàñøèðåíèé ñ êîíå÷íûìè àññîöèèðîâàííûìè ïîäãðóïïàìè, à òàêæå ïî÷òè ñâî-
áîäíûõ ãðóïï. Äîêàçàòåëüñòâî îïèðàåòñÿ íà òåîðèþ Áàññà-Ñåððà, ïîçâîëÿþùóþ âåñòè
ðàññóæäåíèÿ â òåðìèíàõ ãðóïï, äåéñòâóþùèõ íà äåðåâüÿõ.

Ïëàíèðóåòñÿ èçó÷èòü âîïðîñ î òîì, â êàêîì ñëó÷àå îöåíêè èç ðàáîòû [2] ÿâëÿþòñÿ
íåóëó÷øàåìûìè, è ïîëó÷èòü áîëåå òî÷íûå îöåíêè â îñòàëüíûõ ñëó÷àÿõ.

Ïëàíèðóåòñÿ òàêæå äîêàçàòü àíàëîãè÷íûå îöåíêè íå òîëüêî äëÿ ñâîáîäíûõ ïîä-
ãðóïï, íî è äëÿ ïîäãðóïï, ïðåäñòàâëÿþùèõ ñîáîé ñâîáîäíîå ïðîèçâåäåíèå (â ýòîì ñëó-
÷àå âìåñòî îáû÷íîãî ðàíãà ñâîáîäíîé ãðóïïû áóäåò, êàê è â ðàáîòàõ Ñ. Èâàíîâà, ðàñ-
ñìîòðåí òàê íàçûâàåìûé ðàíã Êóðîøà).

Ìû ñîáèðàåìñÿ óñèëèòü ðåçóëüòàòû ðàáîò [1] è [2], äîêàçàâ àíàëîã óñèëåííîãî íåðà-
âåíñòâà Õàííû Íåéìàí â ñâîáîäíîé ãðóïïå.

Â 2011 ãîäó È. Ìèíååâ è Äæ. Ôðèäìàí íåçàâèñèìî äîêàçàëè èçâåñòíóþ ãèïîòåçó
Õàííû Íåéìàí, òåì ñàìûì îêîí÷àòåëüíî ðåøèâ âîïðîñ î íåóëó÷øàåìîé îöåíêå ðàí-
ãà ïåðåñå÷åíèÿ ïîäãðóïï ñâîáîäíîé ãðóïïû. Îäíàêî â ñëó÷àå ñâîáîäíûõ ïðîèçâåäåíèé
ãðóïï áåç ýëåìåíòîâ ïîðÿäêà 2, íàïðèìåð, â ñëó÷àå ãðóïïû Z5∗Z5, äàííûé âîïðîñ îñòà-
åòñÿ îòêðûòûì. Ïëàíèðóåòñÿ (ñîâìåñòíî ñ Ñ. Èâàíîâûì) ïðèìåíèòü òåõíèêó òåîðèè
ãðàôîâ è ëèíåéíîãî ïðîãðàììèðîâàíèÿ, ñ òåì ÷òîáû ïîïûòàòüñÿ ïîëó÷èòü íåóëó÷øà-
åìûå îöåíêè äëÿ íåêîòîðûõ ñâîáîäíûõ ïðîèçâåäåíèé ãðóïï, â ÷àñòíîñòè, äëÿ ãðóïï
âèäà Zp ∗ Zp, ãäå p - ïðîñòîå ÷èñëî, áîëüøåå 3.
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