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Ñèñòåìàòè÷åñêîå èçó÷åíèå ìåòðè÷åñêèõ òðîåê, ïîëíûõ ñåïàðàáåëü-
íûõ ìåòðè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ, ñíàáæåííûõ áîðåëåâñêîé âåðîÿòíîñòíîé
ìåðîé, áûëî èíèöèèðîâàíî Ì. Ë. Ãðîìîâûì. Ïîçæå â ñâîèõ ðàáîòàõ
À. Ì. Âåðøèêîì áûëà ïðåäëîæåíà èíàÿ òî÷êà çðåíèÿ íà ýòè ïðîñòðàí-
ñòâà, ãäå çà îñíîâó âçÿòî âåðîÿòíîñòíîå ïðîñòðàíñòâî, à ìåòðèêà ðàñ-
ñìàòðèâàåòñÿ êàê èçìåðèìàÿ ôóíêöèÿ. Èì æå áûëî ïðåäëîæåíî ïðèìå-
íèòü ýòîò ïîäõîä, â ÷àñòíîñòè, äëÿ èçó÷åíèÿ êëàññè÷åñêèõ äèíàìè÷åñêèõ
ñèñòåì.

Ïóñòü íà ôèêñèðîâàííîì âåðîÿòíîñòíîì ïðîñòðàíñòâå (X,µ) çà-
äàí ýðãîäè÷åñêèé àâòîìîðôèçì T . Äëÿ äîïóñòèìîé (ñåïàðàáåëüíîé
íà ìíîæåñòâå ïîëíîé ìåðû) ìåòðèêè ρ íà ïðîñòðàíñòâå X ðàññìîò-
ðèì åå êîíå÷íûå óñðåäíåíèÿ ïîä äåéñòâèåì îïåðàòîðà T , ρn(x, y) =
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kx, T ky). Îæèäàåòñÿ, ÷òî ðîñò ε-ýíòðîïèé (ðàçìåð ìèíèìàëü-
íîé ε−ñåòè â ìíîæåñòâå ìåðû 1− ε) ìåòðèê ρn ïîçâîëÿåò ñóäèòü î ñïåê-
òðå îïåðàòîðà T äèíàìè÷åñêîé ñèñòåìû. Ïîäòâåðæäåíèåì ýòîãî òåçèñà
ÿâëÿåòñÿ íåäàâíèé ñîâìåñòíûé ðåçóëüòàò À. Ì. Âåðøèêà, ïðåòåíäåíòà
è åãî íàó÷íîãî ðóêîâîäèòåëÿ Ô. Â. Ïåòðîâà. Â èõ ðàáîòàõ èçó÷àþòñÿ
ðàçëè÷íûå ñâîéñòâà äîïóñòèìûõ ìåòðèê íà ïðîñòðàíñòâå (X,µ). Â êà÷å-
ñòâå ïðîñòîãî ïðèëîæåíèÿ ïîñòðîåííîé òåîðèè ïîëó÷åíà õàðàêòåðèçàöèÿ
äèíàìè÷åñêèõ ñèñòåì ñ äèñêðåòíûì ñïåêòðîì â òåðìèíàõ àñèìïòîòèêè
ε−ýíòðîïèé ìåòðèê ρn, à èìåííî, äîêàçàíî, ÷òî ýðãîäè÷åñêèé îïåðàòîð T
èìååò ÷èñòî äèñêðåòíûé ñïåêòð òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà äëÿ õîòÿ áû
îäíîé (à òîãäà è äëÿ ëþáîé) äîïóñòèìîé ìåòðèêè ρ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü
ε−ýíòðîïèé ìåòðèê ρn îãðàíè÷åíà.

Ïðåäïîëàãàåòñÿ ïðîäîëæèòü ðàçâèòèå îáùåé òåîðèè äîïóñòèìûõ ìåò-
ðèê íà îñíîâå ìåòîäîâ ðàáîò À. Ì. Âåðøèêà, Ï. Á. Çàòèöêîãî è Ô. Â. Ïåò-
ðîâà, ïðèìåíèòü åå äëÿ ïîëó÷åíèÿ ðåçóëüòàòîâ â ñëó÷àå íàëè÷èÿ íåïðå-
ðûâíîé êîìïîíåíòû ñïåêòðà îïåðàòîðà T , à òàêæå âû÷èñëèòü àñèìïòî-
òèêè ðîñòà ε−ýíòðîïèé äëÿ íåñêîëüêèõ êëàññè÷åñêèõ ïðèìåðîâ äèíàìè-
÷åñêèõ ñèñòåì.
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