
Êðàòêîå èçëîæåíèå çàÿâêè Îñèïîâà Íèêîëàÿ Íèêîëàåâè÷à

Íåðàâåíñòâî Ëèòëâóäà�Ïýëè � àíàëîã ðàâåíñòâà Ïàðñåâàëÿ â Lp-ïðîñòðàíñòâàõ
äëÿ ïðîèçâîëüíûõ p. Êëàññè÷åñêîå íåðàâåíñòâî Ëèòëâóäà�Ïýëè ÿâëÿåòñÿ äâóñòî-
ðîííåé îöåíêîé, êîòîðàÿ ïîçâîëÿåò âìåñòî Lp-íîðìû ôóíêöèè f ðàññìàòðèâàòü
Lp(l2)-íîðìó ïîñëåäîâàòåëüíîñòè ôóíêöèé {fm}, òàêèõ ÷òî èõ ñïåêòðû (ïðåîáðà-
çîâàíèÿ Ôóðüå) ñîñðåäîòî÷åíû â íåêîòîðûõ íåïåðåñåêàþùèõñÿ îòðåçêàõ Im ⊂ R
è ïðè ýòîì ñîâïàäàþò íà ýòèõ îòðåçêàõ ñî ñïåêòðîì èñõîäíîé ôóíêöèè f . Êëàñ-
ñè÷åñêèé âàðèàíò òåîðåìû Ëèòëâóäà�Ïýëè ãîâîðèò, ÷òî äâóñòîðîííÿÿ îöåíêà
âûïîëíÿåòñÿ â ëþáîì ïðîñòðàíñòâå Lp, 1 < p <∞, åñëè â êà÷åñòâå èíòåðâàëîâ Im
ìû âîçüìåì âñå èíòåðâàëû âèäà [2k, 2k+1] âìåñòå ñ èíòåðâàëàìè âèäà [−2k+1,−2k],
ãäå k ïðîáåãàåò Z. Â 1985 ãîäó Ðóáèî äå Ôðàíñèà äîêàçàë, ÷òî îäíîñòîðîííèé
âàðèàíò îáñóæäàåìîé îöåíêè âûïîëíÿåòñÿ äëÿ ïðîèçâîëüíîãî ðàçáèåíèÿ ïðÿ-
ìîé R íà íåïåðåñåêàþùèåñÿ îòðåçêè {Im}. Â äàëüíåéøåì ó ðåçóëüòàòà Ðóáèî äå
Ôðàíñèà áûëî äâå ëèíèè îáîáùåíèé. Ïåðâàÿ ëèíèÿ � ýòî îáîáùåíèå åãî îöåí-
êè íà ñèòóàöèþ ïðîèçâîëüíîé ðàçìåðíîñòè (Æóðíå). Âòîðàÿ ëèíèÿ � ïðîâåðêà
àíàëîãè÷íîãî íåðàâåíñòâà äëÿ p ∈ (0, 1] (Áóðãåéí; Êèñëÿêîâ è Ïàðèëîâ).

Àâòîðó çàÿâêè, âî-ïåðâûõ, óäàëîñü ñâåñòè ýòè äâå ëèíèè âîåäèíî è äîêàçàòü
àíàëîã íåðàâåíñòâà Ðóáèî äå Ôðàíñèà äëÿ p ∈ (0, 1] â ïðîèçâîëüíîé ðàçìåðíîñòè,
à âî-âòîðûõ, ïîëó÷èòü àíàëîã íåðàâåíñòâà Ðóáèî äå Ôðàíñèà (ïîêà â îäíîìåðíîé
ñèòóàöèè) äëÿ �p ≥ ∞�, òî åñòü äëÿ ãëàäêèõ ôóíêöèé (èç êëàññîâ Ëèïøèöà è
Ã¼ëüäåðà) è ôóíêöèé èç êëàññà BMO.

Âîçâðàùàÿñü ê èñõîäíîìó äâóñòîðîííåìó íåðàâåíñòâó Ëèòëâóäà�Ïýëè, îò-
ìåòèì, ÷òî âîïðîñ î òîì, êàêîå óñëîâèå íà èíòåðâàëû Im ÿâëÿåòñÿ íåîáõîäè-
ìûì è äîñòàòî÷íûì äëÿ äâóñòîðîííåé îöåíêè, îñòàåòñÿ îòêðûòûì. Íåêîòîðûå
ðåçóëüòàòû â ýòîì íàïðàâëåíèè áûëè ïîëó÷åíû Êëåìåñîì è Õàðå. Öåëü ïðîåê-
òà � ïîïûòàòüñÿ óëó÷øèòü ðåçóëüòàòû Êëåìåñà è Õàðå, òî åñòü åùå áîëüøå ïðè-
áëèçèòüñÿ ê îïòèìàëüíîìó óñëîâèþ íà èíòåðâàëû. Ïðåäâàðèòåëüíî ïëàíèðóåòñÿ
èçó÷èòü ñèòóàöèþ, êîãäà âìåñòî òðèãîíîìåòðè÷åñêîé ñèñòåìû ðàññìàòðèâàåòñÿ
áàçèñ Óîëøà. Äëÿ ðåøåíèÿ çàäà÷è ïðåäïîëàãàåòñÿ èñïîëüçîâàòü âåðîÿòíîñòíûå
ìåòîäû.


