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Ïðîåêò ïîñâÿùåí èññëåäîâàíèÿì ïî òîïîëîãèè, êîìïëåêñíîé è ñèìïëåêòè÷åñêîé ãåîìåò-
ðèè ïðîñòðàíñòâ ñ äåéñòâèåì òîðà. Äàííûé ïðîåêò áóäåò ðåàëèçîâàí â ðàìêàõ èññëåäîâàíèé
ïî òîðè÷åñêîé òîïîëîãèè � íîâîé àêòèâíî ðàçâèâàþùåéñÿ îáëàñòè íà ñòûêå ýêâèâàðèàíò-
íîé òîïîëîãèè, ñèìïëåêòè÷åñêîé è àëãåáðàè÷åñêîé ãåîìåòðèè è êîìáèíàòîðèêè.
Îáúåêòîì èññëåäîâàíèÿ ÿâëÿþòñÿ ìîìåíò-óãîë-ìíîãîîáðàçèÿ, à òàêæå ñâÿçàííûå ñ íèìè

êëàññû ìíîãîîáðàçèé ñ äåéñòâèåì òîðà � òîðè÷åñêèå è êâàçèòîðè÷åñêèå ìíîãîîáðàçèÿ.
Ìîìåíò-óãîë-êîìïëåêñû ZK ïðåäñòàâëÿþò ñîáîé ïðîñòðàíñòâà ñ äåéñòâèåì òîðà, ïàðà-

ìåòðèçóåìûå êîíå÷íûìè ñèìïëèöèàëüíûìè êîìïëåêñàìè K. Îíè ÿâëÿþòñÿ îäíèìè èç îñ-
íîâíûõ îáúåêòîâ èññëåäîâàíèÿ â òîðè÷åñêîé òîïîëîãèè, à òàêæå ïðèîáðåòàþò âñ¼ áîëüøèé
èíòåðåñ â òåîðèè ãîìîòîïèé. Áëàãîäàðÿ èõ êîìáèíàòîðíîìó ïðîèñõîæäåíèþ, ìîìåíò-óãîë-
êîìïëåêñû íàõîäÿò ïðèëîæåíèÿ â êîìáèíàòîðíîé ãåîìåòðèè è êîììóòàòèâíîé àëãåáðå.
Êîíñòðóêöèÿ ìîìåíò-óãîë êîìïëåêñà ZK âîñõîäèò ê ðàáîòå Äýâèñà�ßíóøêåâè÷à ïî êâà-

çèòîðè÷åñêèì ìíîãîîáðàçèÿì; ïîçäíåå ZK áûë îïèñàí Áóõøòàáåðîì è Ïàíîâûì êàê íåêîòî-
ðûé êîìïëåêñ, ïîñòðîåííûé èç ïîëèäèñêîâ è òîðîâ, à òàêæå êàê äîïîëíåíèå êîíôèãóðàöèè

êîîðäèíàòíûõ ïîäïðîñòðàíñòâ (ñ òî÷íîñòüþ äî ãîìîòîïèè). Â ñëó÷àå, êîãäà K � òðèàí-
ãóëÿöèÿ ñôåðû, ZK ÿâëÿåòñÿ òîïîëîãè÷åñêèì ìíîãîîáðàçèåì, íàçûâàåìûì ìîìåíò-óãîë-

ìíîãîîáðàçèåì. Òðèàíãóëÿöèè, äâîéñòâåííûå ê ïðîñòûì ìíîãîãðàííèêàì P , ïðåäîñòàâëÿþò
âàæíûé êëàññ òðèàíãóëÿöèé ñôåð; ñîîòâåòñòâóþùèå ìîìåíò-óãîë-ìíîãîîáðàçèÿ ÿâëÿþòñÿ
ãëàäêèìè è îáîçíà÷àþòñÿ ZP . Ìíîãîîáðàçèÿ ZP , ñîîòâåòñòâóþùèå ìíîãîãðàííèêàì Äåëü-

çàíòà, òåñíî ñâÿçàíû ñ êîíñòðóêöèåé ãàìèëüòîíîâûõ òîðè÷åñêèõ ìíîãîîáðàçèé ïðè ïîìî-
ùè ñèìïëåêòè÷åñêîé ðåäóêöèè: ZP âîçíèêàåò êàê ìíîæåñòâî óðîâíÿ îòîáðàæåíèÿ ìîìåíòîâ
è âêëàäûâàåòñÿ â Cm êàê íåâûðîæäåííîå ïåðåñå÷åíèå âåùåñòâåííûõ êâàäðèê. Òîïîëîãèÿ
ïðîñòðàíñòâ ZK è ìíîãîîáðàçèé ZP äîñòàòî÷íî ñëîæíà äàæå äëÿ ìàëûõ K è P . Êîëüöî
êîãîìîëîãèé ZK áûëî îïèñàíî Áóõøòàáåðîì è Ïàíîâûì. Ïîçäíåå ðàçíûìè àâòîðàìè áûëè
îïèñàíû ÿâíûå ãëàäêèå è ãîìîòîïè÷åñêèå òèïû íåêîòîðûõ êîíêðåòíûõ ñåìåéñòâ ZK è ZP .
Ñ äðóãîé ñòîðîíû, ìíîãîîáðàçèÿ, ïîëó÷àåìûå êàê ïåðåñå÷åíèÿ êâàäðèê, âîçíèêàëè â

ãîëîìîðôíîé äèíàìèêå êàê ïðîñòðàíñòâà ëèñòîâ ãîëîìîðôíûõ ñëîåíèé â Cm. Èõ èçó÷å-
íèå ïðèâåëî ê îòêðûòèþ íîâîãî êëàññà êîìïàêòíûõ íåêýëåðîâûõ êîìïëåêñíûõ ìíîãîîá-
ðàçèé â ðàáîòàõ Ëîïåñà äå Ìåäðàíî�Âåðõîâñêîãî è Ìåðñìàíà, íûíå èçâåñòíûõ êàê LVM-

ìíîãîîáðàçèÿ. Êàê áûëî îáíàðóæåíî Áîñèî è Ìåðñìàíîì, ãëàäêèå ìíîãîîáðàçèÿ, ñîîòâåò-
ñòâóþùèå øèðîêîìó êëàññó LVM-ìíîãîîáðàçèé, ïðåäñòàâëÿþò ñîáîé â òî÷íîñòè ìîìåíò-
óãîë-ìíîãîîáðàçèÿ ZP . Òåì ñàìûì ìíîãîîáðàçèÿ ZP ïðèîáðåòàþò íåêýëåðîâû êîìïëåêñíûå
ñòðóêòóðû, îáîáùàþùèå èçâåñòíûå ñåìåéñòâà ìíîãîîáðàçèé Õîïôà è Êàëàáè�Ýêìàíà.

Èññëåäîâàíèÿ áóäóò ñîñðåäîòî÷åíû íà ñëåäóþùèõ àñïåêòàõ ìîìåíò-óãîë-ìíîãîîáðàçèé.

Òîïîëîãèÿ.Îæèäàåòñÿ ïîëó÷åíèå íîâûõ ðåçóëüòàòîâ î òîïîëîãèè ìîìåíò-óãîë-êîìïëåêñîâ
è ìíîãîîáðàçèé êàê ãåîìåòðè÷åñêèìè, òàê è ãîìîòîïè÷åñêèìè ìåòîäàìè. Â ÷àñòíîñòè, èñ-
ïîëüçóÿ âûñøèå ñêîáêè Óàéòõåäà, ïëàíèðóåòñÿ ïîëó÷èòü îïèñàíèå ãîìîòîïè÷åñêîãî òè-
ïà ZK äëÿ ñåðèé íåôëàãîâûõ êîìïëåêñîâ è ìíîãîãðàííèêîâ.

Êîìïëåêñíàÿ ãåîìåòðèÿ. Îïèñàíèå ìåðîìîðôíûõ ôóíêöèé, äèâèçîðîâ è îáùèõ ïîäìíî-
ãîîáðàçèé â íåêýëåðîâûõ ìîìåíò-óãîë-ìíîãîîáðàçèÿõ, âû÷èñëåíèå è êîìáèíàòîðíàÿ òðàê-
òîâêà èõ ÷èñåë Õîäæà.

Ëàãðàíæåâà ãåîìåòðèÿ.Ïîñòðîåíèå íîâûõ ïðèìåðîâ ãàìèëüòîíîâî ìèíèìàëüíûõ ëàãðàí-
æåâûõ ïîäìíîãîîáðàçèé â êîìïëåêñíûõ ïðîåêòèâíûõ ïðîñòðàíñòâàõ è òîðè÷åñêèõ ìíîãîîá-
ðàçèÿõ è èññëåäîâàíèå ãåîìåòðèè ñâÿçàííûõ ñ íèìè èíòåãðèðóåìûõ ãàìèëüòîíîâûõ ñèñòåì.

Ìîìåíò-óãîë-êîìïëåêñû ZK è ñâÿçàííûå ñ íèìè òîðè÷åñêèå ïðîñòðàíñòâà ñîåäèíÿþò
òàêèå îáëàñòè, êàê êîìáèíàòîðíàÿ ãåîìåòðèÿ, êîììóòàòèâíàÿ è ãîìîëîãè÷åñêàÿ àëãåáðà,
êîìïëåêñíàÿ è ëàãðàíæåâà ãåîìåòðèÿ. Ëþáîå ñóùåñòâåííîå ïðîäâèæåíèå â ïîíèìàíèè òî-
ïîëîãèè è ãåîìåòðèè ZK ñðàçó ïðèâåä¼ò ê îáøèðíûì ïðèëîæåíèÿì â ýòèõ îáëàñòÿõ.
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