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1. ðåçóëüòàòû, ïîëó÷åííûå â ýòîì ãîäó.

Èññëåäîâàë ñâîéñòâà îáîùåíûõ àì¼á:

Äàäèì îïðåäåëåíèå ïîíÿòèÿ (îáû÷íîé) àì¼áû. Ðàññìîòðèì (C∗)m �
àëãåáðàè÷åñêèé òîð. Ïóñòü P (z) íåêîòîðûé ìíîãî÷ëåí Ëîðàíà â (C∗)m,
a V ⊂ (C∗)m ãèïåðïîâåðõíîñòü P (z) = 0. Èìååòñÿ îòîáðàæåíèå

Log : (C∗)m → Rm,

Log(z1, . . . , zm) = (log|z1|, . . . , log|zm|),

îáðàç V ïðè îòîáðàæåíèè Log íàçûâàåòñÿ àì¼áîé V, îáîçíà÷èì åãî AV .
Ïîíÿòèå àìåáû áûëî ââåäåíî â ðàáîòå È.Ì. Ãåëüôàíäà, À.Â. Çåëåâèíñêî-
ãî, Ì.Ì. Êàïðàíîâà [2], è â äàëüíåéøåì áûëî õîðîøî èçó÷åíî. Èçâåñò-
íî, ÷òî êîìïîíåíòû äîïîëíåíèÿ àì¼áû â Rm âûïóêëû, è ãåîìåòðèÿ ýòèõ
êîìïîíåíò îïèñûâàåòñÿ â òåðìèíàõ ìíîãîãðàííèêà Íüþòîíà ìíîãî÷ëåíà
P (z) [1].

È.Ì. Êðè÷åâåð [3] ïðåäëîæèë ñëåäóþùåå îáîáùåíèå ïîíÿòèÿ àìå-
áû äëÿ ñëó÷àÿ êîìïëåêñíûõ êðèâûõ. Ðàññìîòðèì ãëàäêóþ êîìïëåêñíóþ
êðèâóþ C è p1, . . . , ps íàáîð òî÷åê íà íåé. Ïóñòü äàíû äâå ìåðîìîðô-
íûõ 1-ôîðìû ω1, ω2 íà C òàêèå, ÷òî îíè ãîëîìîðôíû âíå p1, . . . , ps, à
â p1, . . . , ps èìåþò ïîëþñà íå áîëåå ÷åì ïåðâîãî ïîðÿäêà, è èíòåãðàë∫
γ
ωi, i = 1, 2 ïî ëþáîìó öèêëó γ ∈ H1(C \ p1 ∪ · · · ∪ ps,Z) ÿâëÿåòñÿ ÷èñòî

ìíèìûì ÷èñëîì. Òîãäà ìîæíî îïðåäåëèòü îòîáðàæåíèå

Logω : C \ p1 ∪ · · · ∪ ps → R2,

ñëåäóþùèì îáðàçîì

p 7→ (Re

∫ p

p0

ω1,Re

∫ p

p0

ω2),

ãäå p, p0 ∈ C \p1∪· · ·∪ps, p0 � ïðîèçâîëüíàÿ ôèêñèðîâàííàÿ òî÷êà, çàìå-
òèì, ÷òî äàííîå îòîáðàæåíèå êîððåêòíî îïðåäåëåíî. Îáðàç ýòîãî îòîá-
ðàæåíèÿ íàçûâàåòñÿ îáîáù¼ííîé àìåáîé, â ðàáîòå È.Ì. Êðè÷åâåðà áûëî
äîêàçàíî, ÷òî êîìïîíåíòû äîïîëíåíèÿ â R2 îáîáù¼ííîé àìåáû âûïóêëû
è èõ ãåîìåòðèÿ êîäèðóåòñÿ, ïðàâèëüíî îïðåäåë¼ííûì, ìíîãîãðàííèêîì
Íüþòîíà, òàê æå ðÿä äðóãèõ ñâîéñòâ êëàññè÷åñêèõ àì¼á èìååò ìåñòî è â
îáîáù¼ííîì ñëó÷àå.
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ß ïðåäëîæèë ñëåäóþùåå îáùåíèå äàííîé ñèòóàöèè íà ìíîãîìåðíûé
ñëó÷àé. Ïóñòü V ãëàäêîå êîìïàêòíîå êîìïëåêñíîå ìíîãîîáðàçèå ðàçìåð-
íîñòè n, èD äèâèçîð c íîðìàëüíûìè ïåðåñå÷åíèÿìè è ãëàäêèìè íåïðèâî-
äèìûìè êîìïîíåíòàìè. Âûáåðåì íàáîð ω1, . . . , ωm çàìêíóòûõ ãîëîìîðô-
íûõ 1-ôîðì íà V \D, ñ ëîãàðèôìè÷åñêèìè îñîáåííîñòÿìè âäîëü D, òà-
êèõ, ÷òî èíòåãðàëû

∫
γ
ωi, i = 1, . . . ,m ïî ëþáîìó öèêëó γ ∈ H1(V \D,Z)

ÿâëÿþòñÿ ÷èñòî ìíèìûìè ÷èñëàìè. Òîãäà ìîæíî îïðåäåëèòü îòîáðàæå-
íèå

Logω : V \D → Rm,

ñëåäóþùèì îáðàçîì

p 7→ (Re

∫ p

p0

ω1, . . . ,Re

∫ p

p0

ωm),

ãäå p, p0 ∈ V \ D, p0 � ïðîèçâîëüíàÿ ôèêñèðîâàííàÿ òî÷êà, çàìåòèì,
÷òî äàííîå îòîáðàæåíèå êîððåêòíî îïðåäåëåíî. ß íàø¼ë íåîáõîäèìîå è
äîñòàòî÷íîå óñëîâèå äëÿ ñóùåñòâîâàíèÿ òàêèõ ôîðì ω â ñëó÷àå êîãäà V
ÿâëÿåòñÿ Êýëåðîâûì ìíîãîîáðàçèåì. Îáðàç îòîáðàæåíèÿ Logω íàçîâåì
îáîáù¼ííîé àìåáîé.

Âàæíóþ ðîëü â èçó÷åíèè îáû÷íûõ àì¼á èãðàåò îòîáðàæåíèå ïîðÿäêà
è ôóíêöèÿ Ðîíêèíà. Ïóñòü V = {z ∈ (C∗)m : P (z) = 0} òîãäà îòîáðà-
æåíèå ïîðÿäêà ν = (ν1, . . . , νm) - ýòî îòîáðàæåíèå èç ìíîæåñòâà ñâÿçíûõ
êîìïîíåíò Rm \ Av â Rm, óñòðîåííîå ñëåäóþùèì îáðàçîì

νj(x) =
1

(2πi)m

∫
Log−1(x)

zj
∂
∂zj
P (z)

P (z)

dz1
z1
∧ · · · ∧ dzm

zm
,

ãäå x - ýòî íåêîòîðàÿ, íå âàæíî êàêàÿ, òî÷êà èç ôèêñèðîâàííîå ñâÿç-
íîé êîìïîíåíòû Rm \ Av. Îäíà èç îñíîâíûõ òåîðåì (Ì. Ôîðñáåðã, Ì.
Ïàññàðå, À.Ê. Öèõ [1]) â ýòîé îáëàñòè óòâåðæäàåò, ÷òî âûïóêëàÿ îáîëî÷-
êà îáðàçà îòîáðàæåíèÿ ïîðÿäêà ν ñîâïàäàåò ñ ìíîãîãðàííèêîì Íüþòîíà
ìíîãî÷ëåíà P (z), à êîíóñ ðåöåññèè ñâÿçíîé êîìïîíåíòû â Rm \ Av (ò.å.
ìàêñèìàëüíûé êîíóñ ñîäåðæàùèéñÿ â ýòîé ñâÿçíîé êîìïîíåíòå), ñîâïà-
äàåò ñ íîðìàëüíûì êîíóñîì ê ìíîãîãðàííèêó Íüþòîíà â òî÷êå ν(x), ãäå x
òî÷êà èç ýòîé ñâÿçíîé êîìïîíåíòû. Ôóíêöèåé Ðîíêèíà íàçûâàåòñÿ ôóíê-
öèÿ âèäà

NP (x) =
1

(2πi)m

∫
Log−1(x)

Log|P (z)|dz1
z1
∧ · · · ∧ dzm

zm
,
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å¼ ãðàäèåíò íà Rm\AV ñîâïàäàåò ñ îòîáðàæåíèåì ïîðÿäêà, NP (x) ñòðîãî
âûïóêëà íà AV , ýòà ôóíêöèÿ îêàçûâàåòñÿ äîâîëüíî ïîëåçíîé ïðè èçó÷å-
íèè àì¼á.

Äëÿ îáîùåííîé àì¼áû, â ñëó÷àå êîãäà m = n + 1 è âûïîëíÿåòñÿ ðÿä
òåõíè÷åñêèõ óñëîâèÿ, ÿ îïðåäåëèë àíàëîã ôóíêöèè Ðîíêèíà è îòîáðà-
æåíèÿ ïîðÿäêà, à òàê æå äîêàçàë àíàëîã âûøåóïîìÿíóòîé òåîðåìû Ì.
Ôîðñáåðãà, Ì. Ïàññàðå, À.Ê. Öèõà. Òàê æå ñðåäè âñåãî ïðî÷åãî áûëî
îïèñàíî ìíîæåñòâî êðèòè÷åñêèõ òî÷åê îòîáðàæåíèÿ Logω.

Ñåé÷àñ ÿ ãîòîâëþ ïóáëèêàöèþ ïî äàííûì ðåçóëüòàòàì, ðåçóëüòàòû
áûëè ïðåäñòàâëåíû ìíîé â äîêëàäàõ íà êîíôåðåíöèè "Âñòðå÷à ïîêî-
ëåíèé"è íà êîíôåðåíöèè "Êîìïëåêñíûé àíàëèç è äèôôåðåíöèàëüíûå
óðàâíåíèÿ". Òàê æå ÿ çàíèìàþñü èçó÷åíèÿ ñëó÷àÿ îáîù¼ííûõ àì¼á ïðè
m > n+1, ÷òî ñîîòâåòñòâóåò îáû÷íûì àì¼áàì àëãåáðàè÷åñêèõ ìíîæåñòâ
êîðàçìåðíîñòè áîëüøå ÷åì 1.

2. îïóáëèêîâàííûå è ïîäàííûå â ïå÷àòü ðàáîòû.

Yu.V. Eliyashev,The mixed Hodge structure on complements of complex
coordinate subspace arrangements, ïðèíÿòà ê ïå÷àòè (MoscowMathematical
Journal).

3. Ó÷àñòèå â êîíôåðåíöèÿõ è øêîëàõ.

• Êîíôåðåíöèÿ "Âñòðå÷à ïîêîëåíèé"ôîíäà Äìèòðèÿ Çèìèíà "Äèíàñòèÿ",
9�11 èþíÿ, 2015, Ìîñêâà;

• 5-ÿ Ëåòíÿÿ øêîëà ïî ãåîìåòðè÷åñêèì ìåòîäàì ìàòåìàòè÷åñêîé ôè-
çèêè, 23-26 èþíÿ, 2015, Êðàñíîâèäîâî, Ìîñêîâñêàÿ îáëàñòü;

• Ëåòíÿÿ ìàòåìàòè÷åñêàÿ øêîëà "Àëãåáðà è ãåîìåòðèÿ", 25 - 31
èþëÿ, 2015, ßðîñëàâëü;

• 39-àÿ ìåæäèñöèïëèíàðíàÿ øêîëà-êîíôåðåíöèÿ "Èíôîðìàöèîííûå
òåõíîëîãèè è ñèñòåìû 2015", 7 � 11 ñåíòÿáðÿ, 2015, Ñî÷è;

• Ìåæäóíàðîäíàÿ íàó÷íàÿ êîíôåðåíöèÿ "Êîìïëåêñíûé àíàëèç è
äèôôåðåíöèàëüíûå óðàâíåíèÿ", 5 - 9 îêòÿáðÿ, 2015, Ñàíêò-Ïåòåðáóðã.

4. Ðàáîòà â íàó÷íûõ öåíòðàõ è ìåæäóíàðîäíûõ ãðóïïàõ. Ñî-
òðóäíè÷àþ ñ Ëàáîðàòîðèåé êîìïëåêñíîãî àíàëèçà è äèôôåðåíöèàëüíûõ
óðàâíåíèé Ñèáèðñêîãî ôåäåðàëüíîãî óíèâåðñèòåòà.
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