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Ï. Á. Çàòèöêèé.

1 Ðåçóëüòàòû, ïîëó÷åííûå â 2014 ãîäó.

1.1 Èññëåäîâàíèÿ ìàñøòàáèðþùèõ ýíòðîïèéíûõ ïîñëå-

äîâàòåëüíîñòåé

Îñíîâíîé öåëüþ ìîèõ èññëåäîâàíèé áûëî èçó÷åíèå ñâîéñòâ ìàñøòàáè-

ðóþùèõ ýíòðîïèéíûõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé äèíàìè÷åñêèõ ñèñòåì. Êëàñ-

ñè÷åñêîå ïîíÿòèå ìåòðè÷åñêîé ýíòðîïèè äèíàìè÷åñêîé ñèñòåìû, ïîÿâèâ-

øååñÿ â ôóíäàìåíòàëüíûõ ðàáîòàõ À. Í. Êîëìîãîðîâà è ß. Ã. Ñèíàÿ è

ïîëîæèâøåå íà÷àëî îáøèðíîé òåîðèè, îñíîâàíî íà èçó÷åíèè âçàèìíî-

ãî ðàñïîëîæåíèÿ èçìåðèìîãî ðàçáèåíèÿ è åãî ñäâèãîâ íà ôèêñèðîâàí-

íîì ïðîñòðàíñòâå ñ ìåðîé. Ïîçæå âìåñòî ñäâèãîâ èçìåðèìûõ ðàçáèåíèé

À. Ì. Âåðøèêîì áûëî ïðåäëîæåíî ðàññìàòðèâàòü ñäâèãè áîëåå áîãàòûõ

ñòðóêòóð � ìåòðèê (è ïîëóìåòðèê). Ïðîñòåéøåé ÷èñëîâîé (ôóíêöèî-

íàëüíîé) õàðàêòåðèñòèêîé ìåòðèêè íà ïðîñòðàíñòâå ñ ìåðîé ñëóæèò òàê

íàçûâàåìàÿ ε-ýíòðîïèÿ (ëîãàðèôì ìèíèìàëüíîãî êîëè÷åñòâà øàðîâ ðà-

äèóñà ε, îáúåäèíåíèå êîòîðûõ ïîêðûâàåò âñå ïðîñòðàíñòâî ñ òî÷íîñòüþ
äî ìíîæåñòâà ìåðû ε). Ïðåäëàãàëîñü ñëåäèòü çà ðîñòîì ε-ýíòðîïèé êî-

íå÷íûõ óñðåäíåíèÿ ïîëóìåòðèêè ïîä äåéñòâèåì äèíàìè÷åñêîé ñèñòåìû.

À. Ì. Âåðøèêîì áûëà âûñêàçàíà ãèïîòåçà î òîì, ÷òî ìàñøòàáèðóþùàÿ

ýíòðîïèéíàÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü, õàðàêòåðèçóþùàÿ ñêîðîñòü ðîñòà ε-
ýíòðîïèé, íå çàâèñèò îò âûáîðà íà÷àëüíîé ïîëóìåòðèêè â äîñòàòî÷íî

øèðîêîì êëàññå, òåì ñàìûì ÿâëÿÿñü ìåòðè÷åñêèì èíâàðèàíòîì ñàìîé

äèíàìè÷åñêîé ñèñòåìû.

Îñíîâíûì ðåçóëüòàòîì ÿâëÿåòñÿ ïîäòâåðæäåíèå ýòîé ãèïîòåçû äëÿ

äåéñòâèÿ àâòîìîðôèçìà íà ñòàíäàðòíîì âåðîÿòíîñòíîì ïðîñòðàíñòâå.

Òàêèì îáðàçîì, äîêàçàíî, ÷òî ìàñøòàáèðóþùàÿ ýíòðîïèéíàÿ ïîñëåäî-

âàòåëüíîñòü ÿâëÿåòñÿ ìåòðè÷åñêèì èíâàðèàíòîì äèíàìè÷åñêèõ ñèñòåì.

Êðîìå òîãî, ýòîò èíâàðèàíò âû÷èñëåí äëÿ ñëó÷àÿ äèíàìè÷åñêèõ ñèñòåì

ñ ïîëîæèòåëüíîé ýíòðîïèåé, äëÿ áåðíóëëèåâñêèõ äèíàìè÷åñêèõ ñèñòåì,

äëÿ ïîäñòàíîâî÷íûõ äèíàìè÷åñêèõ ñèñòåì, îòâå÷àþùèõ ïîäñòàíîâêàì

ïîñòîÿííîé äëèíû. Ðàíåå ñîâìåñòíî ñ Ô. Â. Ïåòðîâûì è À. Ì. Âåðøè-

êîì áûë ïîëó÷åí êðèòåðèé ÷èñòîé òî÷å÷íîñòè ñïåêòðà äèíàìè÷åñêîé

ñèñòåìû â òåðìèíàõ ìàñøòàáèðóþùåé ýíòðîïèéíîé ïîñëåäîâàòåëüíî-

ñòè. À èìåííî, äîêàçàíî, ÷òî ñïåêòð ÿâëÿåòñÿ ÷èñòî òî÷å÷íûì òîãäà è

òîëüêî òîãäà, êîãäà ìàñøòàáèðóþùàÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü îãðàíè÷åíà.

Â êà÷åñòâå ïðîñòîãî ñëåäñòâèÿ ïîëó÷åíî íîâîå äîêàçàòåëüñòâî òåîðåìû
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Ô. Ì. Äåêêèíãà, õàðàêòåðèçóþùåé ïîäñòàíîâî÷íûå äèíàìè÷åñêèå ñèñòå-

ìû ïîñòîÿííîé äëèíû ñ ÷èñòî òî÷å÷íûì ñïåêòðîì.

Ïî ðåçóëüòàòàì èñëåäîâàíèé 22.12.14 ïëàíèðóåòñÿ çàùèòà êàíäèäàò-

ñêîé äèññåðòàöèè.

1.2 Ìåòîä ôóíêöèè Áåëëìàíà â àíàëèçå

Ìåòîä ôóíêöèè Áåëëìàíà, áóðíî ðàçâèâàþùèéñÿ â ïîñëåäíåå âðåìÿ,

ïîçâîëÿåò ðåøàòü ýêñòðåìàëüíûå çàäà÷è, äîêàçûâàòü ìíîãèå íåðàâåí-

ñòâà ãàðìîíè÷åñêîãî àíàëèçà è òåîðèè âåðîÿòíîñòåé, ÷àñòî ñ òî÷íûìè

îöåíêàìè. Îäíàêî, äî ñèõ ïîð èìåþòñÿ ëèøü îáùèå ïðèíöèïû è íà-

áîð ìåòîäîâ, êîòîðûå ïîçâîëÿþò ðåøàòü êîíêðåòíûå çàäà÷è. Ïîïûòêà

ïîñòðîèòü �îáùóþ� òåîðèþ áûëà ïðåäïðèíÿòà â íåäàâíåé ñîâìåñòíîé ñ

Â. È. Âàñþíèíûì, Ï. Èâàíèñâèëè, Í. Í. Îñèïîâûì è Ä. Ì. Ñòîëÿðî-

âûì ðàáîòå, â êîòîðîé óäàëîñü ðåøèòü ñðàçó áîëüøîé êëàññ ýêñòðåìàëü-

íûõ èíòåãðàëüíûõ çàäà÷ íà ïðîñòðàíñòâå BMO. Ïîäõîä, ðàçðàáîòàí-
íûé àâòîðàìè, äîïóñêàåò îáîáùåíèå íà êëàññû ôóíêöèé ñïåöèàëüíîãî

âèäà (íàçûâàííûå �êëàññàìè ôóíêöèé ìàëîé ñðåäíåé îñöèëëÿöèè�), ñðå-

äè êîòîðûõ, ïîìèìîì BMO, êëàññû Ìàêåíõàóïòà Ap, êëàññû Ãåðèíãà.

Êëþ÷åâûì óòâåðæäåíèåì ïîñòîåííîé òåîðèè ÿâëÿåòñÿ ñîâïàäåíèå ôóíê-

öèè Áåëëìàíà, îòâå÷àþùåé ýêñòðåìàëüíîé èíòåãðàëüíîé çàäà÷å, ñ ìè-

íèìàëüíîé (ïîòî÷å÷íî) ëîêàëüíî âîãíóòîé ôóíêöèåé íà íåêîòîðîé îá-

ëàñòè, ñîîòâåòñòâóþùåé êëàññó ôóíêöèé. Â ñîâìåñòíîé ñ Ä. Ì. Ñòîëÿ-

ðîâûì ðàáîòå, èñïîëüçóÿ ðàçðàáîòàííûé íàìè ìàðòèíãàëüíûé ïîäõîä,

óäàëîñü äîêàçàòü îáùåå àáñòðàêòíîå óòâåðæäåíèå òàêîãî âèäà, ïðîÿñíÿ-

þùåå ïðèðîäó ýòîãî ÿâëåíèÿ. Â êà÷åñòâå ïîáî÷íîãî ðåçóëüòàòà ïîëó÷åíî

äîêàçàòåëüñòâî òîãî, ÷òî ìîíîòîííàÿ ïåðåñòàíîâêà íå âûâîäèò èç òàêèõ

ôóíêöèîíàëüíûõ êëàññîâ (íå óâåëè÷èâàåò íîðìó). Â áëèæàéøåå âðå-

ìÿ ïëàíèðóåòñÿ ïîÿâëåíèå ïðåïðèíòîâ ïî ýòèì èññëåäîâàíèÿì íà ñàéòå

arxiv.org.

2 Îïóáëèêîâàííûå è ïîäàííûå â ïå÷àòü ðàáîòû

1. À. Ì. Âåðøèê, Ï. Á. Çàòèöêèé, Ô. Â. Ïåòðîâ. Âèðòóàëüíàÿ íåïðå-

ðûâíîñòü ôóíêöèé ìíîãèõ ïåðåìåííûõ è å¼ ïðèëîæåíèÿ. ÓÌÍ,

2014 íîÿáðü � äåêàáðü, ò. 69, âûï. 6(420), ñòð. 81�114.

2. À. Ì. Âåðøèê, Ï. Á. Çàòèöêèé, Ô. Â. Ïåòðîâ. Èíòåãðèðîâàíèå âèð-

òóàëüíî íåïðåðûâíûõ ôóíêöèé ïî áèñòîõàñòè÷åñêèì ìåðàì è ôîð-
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ìóëà ñëåäà ÿäåðíûõ îïåðàòîðîâ (ïðèíÿòî ê ïå÷àòè, Àëãåáðà è àíà-

ëèç).

3. Ï. Á. Çàòèöêèé. Î ìàñøòàáèðóþùåé ýíòðîïèéíîé ïîñëåäîâàòåëü-

íîñòè äèíàìè÷åñêîé ñèñòåìû. Ôóíêö. àíàëèç è åãî ïðèë., 2014, ò.

48, �4, ñòð. 70�74.

4. Ï. Á. Çàòèöêèé, Ï. Èâàíèñâèëè, Ä. Ì. Ñòîëÿðîâ. Áåëëìàí ïðîòèâ

Á¼ðëèíãà: òî÷íûå îöåíêè ðàâíîìåðíîé âûïóêëîñòè ïðîñòðàíñòâ Lp

(ïðèíÿòî ê ïå÷àòè, Àëãåáðà è àíàëèç).

5. Ï. Á. Çàòèöêèé. Ìàñøòàáèðóþùàÿ ýíòðîïèéíàÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü:

èíâàðèàíòíîñòü è ïðèìåðû (ïðèíÿòî ê ïå÷àòè, Çàïèñêè íàó÷íûõ

ñåìèíàðîâ ÏÎÌÈ).

3 Ó÷àñòèå â êîíôåðåíöèÿõ è øêîëàõ

1. Complex Analysis and Related Topics. April 14-18, 2014, Saint-Petersburg,

Russia.

2. Representations, Dynamics, Combinatorics: in the Limit and Beyond.

June 9-14, 2014, Euler Institute, Saint-Petersburg, Russia.

3. St.Petersburg Summer Meeting in Mathematical Analysis. June 25-30,

2014, Saint-Petersburg, Russia.

4. Spaces of Analytic Functions and Singular Integrals (SAFSI2014). December

1-5, 2014, Steklov Institute of Mathematics, Saint-Petersburg, Russia.

4 Ïåäàãîãè÷åñêàÿ äåÿòåëüíîñòü

Ñ ñåíòÿáðÿ 2014 � ïðåïîäàâàòåëü êàôåäðû ìàòåìàòè÷åñêèõ è èíôîðìà-

öèîííûõ òåõíîëîãèé Ñàíêò-Ïåòåðáóðãñêîãî àêàäåìè÷åñêîãî óíèâåðñèòå-

òà � íàó÷íî-îáðàçîâàòåëüíîãî öåíòðà íàíîòåõíîëîãèé ÐÀÍ (Àêàäåìè÷å-

ñêîãî Óíèâåðñèòåòà)
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