úÁÄÁÞÉ ÐÒÏ ÐÅÒÅËÌÁÄÙŒÁÎÉÑ

á. é. âÕÆÅÔÏŒ

ìÅÔÎÑÑ ÛËÏÌÁ Œ äÕÂÎÅ, 2003

1. ðÕÓÔØ ÄÁÎÏ ÐÅÒÅËÌÁÄÙŒÁÎÉÅ ÄŒÕÈ ÏÔÒÅÚËÏŒ. ïÐÉÛÉÔÅ ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÎÎÏÅ ÏÔÒÁÖÅÎÉÅ ÎÁ ÂÏÌØÛÉÊ ÉÚ ÎÉÈ.

ôÅÏÒÅÍÁ ïÓÅÌÅÄÃÁ-ëÉÎÁ

ðÕÓÔØ T | ÐÅÒÅËÌÁÄÙŒÁÎÉÅ m ÏÔÒÅÚËÏŒ. ðÕÓÔØ D = {fi_0; fi_1; :::; fi_{m−1}}-ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÏÞÅË ÒÁÚÒÙŒÁ T , Á D_∞ = {∪T^kfi_i; k ∈ Z; i = 0; :::; m − 1}. îÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ ÔÏÞËÁ x ∈ [0; 1] ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÏÊ, ÅÓÌÉ T^kx = x ÐÒÉ ÎÅËÏÔÒÏÍ k ⩾ 1.

2. ðÕÓÔØ ÐÅÒÅËÌÁÄÙŒÁÎÉÅ ÎÅÍÉÎÉÍÁÌØÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÔØ ÉÎŒÁÒÉ- ÁÎÔÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ, ÑŒÌÑÀÝÅÅÓÑ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅÍ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ÉÎÔÅÒŒÁÌÏŒ.

3. ðÕÓÔØ Õ ÐÅÒÅËÌÁÄÙŒÁÎÉÑ ÎÅÔ ÐÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÉÈ ÔÏÞÅË, Á ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ A = [a_1; b_1) ⊔ · · · ⊔ [a_n; b_n) ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ: a_i; b_i ∈ D_∞

4. ðÕÓÔØ T^kfi_i = fi_i ⇒ k = 0; i = j. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Õ ÐÅÒÅËÌÁÄÙŒÁÎÉÑ ÎÅÔ ÐÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÉÈ ÔÏÞÅË. Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÅÒÅËÌÁÄÙŒÁÎÉÅ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏ úÁÍÅÞÁÎÉÅ: ðÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÁ ŒÓÅÇÄÁ ÐÒÅÄÐÏÌÁÇÁÅÔÓÑ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÊ. 5*. ðÕÓÔØ ÍÅÖÄÕ ÄÌÉÎÁÍÉ ÏÔÒÅÚËÏŒ ÎÅÔ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÏÔÎÏ- ÛÅÎÉÊ, ËÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ ÄÌÉÎ ÒÁŒÎÁ 1. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÅÒÅËÌÁÄÙŒÁÎÉÅ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏ.

6.óÔÅÐÅÎØ ÐÅÒÅËÌÁÄÙŒÁÎÉÑ ÅÓÔØ ÐÅÒÅËÌÁÄÙŒÁÎÉÅ. ëÁËÉÈ ÏÔÒÅÚËÏŒ? 7.ðÕÓÔØ T^kfi_i = fi_i ⇒ k = 0; i = j: ðÕÓÔØ ´_1; ::::; ´_m | ÐÅÒÅËÌÁÄÙŒÁÅÍÙÅ ÏÔÒÅÚËÉ. äÏËÁÖÉÔÅ lim_{n−→∞} max_{i1;i2;:::;in} |´_{i1} ∩ T ´_{i2} ∩ · · · ∩ T^{n−1}´_{in} | = 0.

éÎÄÕËÃÉÑ Rauzy

òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÕÀ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÕ ß. ðÕÓÔØ Ó ÐÏÍÏÝØÀ ÏÐÅÒÁÃÉÉ a ÉÚ ÎÅč ŒÙÈÏÄÉÔ ß^′, Ó ÐÏÍÏÝØÀ b ŒÙÈÏÄÉÔ ß^{′′}. òÉÓÕÅÍ: ß^a−→ ß^′, ß^b−→ ß^{′′}. äÁÌÅÅ ÉÚ ß^′ Ó ÐÏÍÏÝØÀ a ŒÙÈÏÄÉÔ ß^{′′}, É ÐÒÏÞ. ðÏÌÕÞÁÅÍÙÊ ËÏÎÅÞÎÙÊ ÇÒÁÆ É ÅÓÔØ ÇÒÁÆ Rauzy.

8. îÁÒÉÓÕÊÔÅ ÇÒÁÆ Rauzy ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÉ a) ( 1 2 3 4 4 3 2 1 )

Â) ( 1 2 3 4 5 5 4 3 2 1 )