ìåôîññ ûëïìá \óïœòåíåîîáñ íáôåíáôéëá" éàìø 2004 ç.

òáúâéåîéñ é ðåòåóôáîïœëé. úáîñôéå 3. ôïöäåóôœï ñëïâé.

îÁÞÎÅÍ Ó ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÁ ÔÏÖÄÅÓÔŒÁ üÊÌÅÒÁ.

äÌÑ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÁ ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ŒÓÅŒÏÚÍÏÖÎÙÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ÞÉÓÌÁ N Œ ÓÕÍÍÕ ÐÏÐÁÒÎÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ: N = a_1 + a_2 + · · · + a_l, ÇÄÅ a_1 ¿ a_2 ¿ · · · ¿ a_l. ëÁÖÄÏÍÕ ÔÁËÏÍÕ ÒÁÚÂÉÅÎÉÀ ÐÒÉÐÉÛÅÍ ÚÎÁË, ÒÁŒÎÙÊ (−1)^l (ÔÏ ÅÓÔØ ÐÌÀÓ ÐÒÉ l ÞÅÔÎÏÍ É ÍÉÎÕÓ ÐÒÉ l ÎÅÞÅÔÎÏÍ). ôÏÇÄÁ, ÏÞÅŒÉÄÎÏ, ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔ ÐÒÉ q^N Œ ŒÙÒÁÖÅÎÉÉ (1 − q)(1 − q^2)(1 − q^3) : : : ÒÁŒÅÎ ÓÕÍÍÅ ÚÎÁËÏŒ ŒÓÅÈ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ.

çÒÁÆÉÞÅÓËÉ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ÞÉÓÌÁ N ÎÁ ÐÏÐÁÒÎÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÓÌÁÇÁÅÍÙÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔÓÑ ÄÉÁÇÒÁÍÍÏÊ àÎÇÁ, Œ ËÏÔÏÒÏÊ ŒÓÅ ÓÔÒÏËÉ ÉÍÅÀÔ ÒÁÚÎÕÀ ÄÌÉÎÕ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ÔÁËÉÈ ÄÉÁÇÒÁÍÍ ÔÁËÕÀ ÏÐÅÒÁÃÉÀ C (ÓÍ. ÒÉÓ. 1): ÓÒÅÖÅÍ ËÒÁÊÎÀÀ ÐÒÁŒÕÀ ÄÉÁÇÏÎÁÌØ É ÐÒÉÓÔÁŒÉÍ ÅÅ Ë ÄÉÁÇÒÁÍÍÅ Œ ËÁÞÅÓÔŒÅ ÓÁÍÏÊ ÎÉÖÎÅÊ ÓÔÒÏËÉ. ôÁËÖÅ ÍÏÖÎÏ ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÔØ ÏÂÒÁÔÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ C^{−1}.

òÁÚÕÍÅÅÔÓÑ, C(D) ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÏ ÎÅ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÊ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ D | ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏ, ÞÔÏÂÙ ÄÌÉÎÁ ËÒÁÊÎÅÊ ÐÒÁŒÏÊ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ÂÙÌÁ ÍÅÎØÛÅ ÄÌÉÎÙ ÓÁÍÏÊ ÎÉÖÎÅÊ ÓÔÒÏËÉ. îÅÔÒÕÄÎÏ ŒÉÄÅÔØ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ÏÂÌÁÄÁÅÔ ÔÁËÉÍ ÓŒÏÊÓÔŒÏÍ: ÅÓÌÉ ÄÌÑ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ D ÍÏÖÎÏ ŒÙÐÏÌÎÉÔØ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ C, ÔÏ ÎÅÌØÚÑ ŒÙÐÏÌÎÉÔØ ÏÂÒÁÔ- ÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ, É ÎÁÏÂÏÒÏÔ. œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÅÓÌÉ Ë ÄÉÁÇÒÁÍÍÅ D ÐÒÉÍÅÎÑÅÔÓÑ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ C, ÔÏ Ë ÄÉÁÇÒÁÍÍÅ C(D) ÏÎÏ ÕÖÅ ÎÅÐÒÉÍÅÎÉÍÏ.

ôÅÍ ÓÁÍÙÍ, ŒÓÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÄÉÁÇÒÁÍÍ Ó ÐÏÐÁÒÎÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÍÉ ÓÔÒÏËÁÍÉ ÒÁÚÂÉŒÁÅÔÓÑ ÎÁ ÔÒÉ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ: ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ, Ë ËÏÔÏÒÙÍ ÐÒÉÍÅÎÉÍÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ C (ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ A_1), ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ, Ë ËÏÔÏÒÙÍ ÐÒÉÍÅÎÉÍÏ ÏÂÒÁÔÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ (ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ A_2), É ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ, Ë ËÏÔÏÒÙÍ ÎÅ ÐÒÉÍÅÎÑÅÔÓÑ ÎÉ ÏÄÎÏ ÉÚ ÄŒÕÈ ÐÒÅÏÂÒÁ- ÚÏŒÁÎÉÊ (ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ A_3). íÎÏÖÅÓÔŒÏ A_1 ∪A_2 ÒÁÚÂÉÔÏ ÎÁ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÅÓÑ ÐÁÒÙ: ÐÁÒÕ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ D ∈ A_1 É C(D) ∈ A_2. ðÏÓËÏÌØËÕ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÏ ÓÔÒÏË Œ ÄÉÁÇÒÁÍÍÁÈ D É C(D) ÏÔÌÉÞÁÅÔÓÑ ÎÁ ÅÄÉÎÉÃÕ, ÉÈ ÚÎÁËÉ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙ, É ÐÒÉ ÓÌÏÖÅÎÉÉ ÄÒÕÇ ÄÒÕÇÁ ËÏÍÐÅÎÓÉÒÕÀÔ. ôÅÍ ÓÁÍÙÍ, ÉÓËÏÍÙÊ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔ ÐÒÉ t^N ÒÁŒÅÎ ÓÕÍÍÅ ÚÎÁËÏŒ ÄÉÁÇÒÁÍÍ, ÐÒÉÎÁÄÌÅÖÁÝÉÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒÕ A_3.

îÅÔÒÕÄÎÏ ŒÉÄÅÔØ, ÞÔÏ A_3 ÐÒÉÎÁÄÌÅÖÁÔ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ ÄŒÕÈ ŒÉÄÏŒ: ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ ÉÚ k ÓÔÒÏË ÄÌÉÎÏÊ k; k + 1; : : :; 2k − 1 É ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ ÉÚ k ÓÔÒÏË ÄÌÉÎÏÊ k + 1; k + 2; : : :; 2k. ëÏÌÉÞÅÓÔŒÏ ÔÏÞÅË Œ ÄÉÁÇÒÁÍÍÅ ÐÅÒŒÏÇÏ ŒÉÄÁ ÒÁŒÎÏ k + (k + 1) + · · · + (2k − 1) = (3k^2 − k)=2, Á Œ ÄÉÁÇÒÁÍÍÅ ŒÔÏÒÏÇÏ ŒÉÄÁ ÒÁŒÎÏ (k + 1) + (k + 2) + · · · + 2k = (3k^2 + k)=2 | ÔÅÍ ÓÁÍÙÍ, ÆÏÒÍÕÌÁ üÊÌÅÒÁ ÄÏËÁÚÁÎÁ.

óÌÅÄÓÔŒÉÅ.

p(N ) = p(N − 1) + p(N − 2) − p(N − 5) − p(N − 7) + p(N − 12) + p(N − 15) − : : : :

(ÚÄÅÓØ ŒÙÞÉÔÁÅÍÙÅ ÜÔÏ \ÐÑÔÉÕÇÏÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ" (3k^2 ± k)=2, Á ÚÎÁËÉ ÞÅÒÅÄÕÀÔÓÑ ÞÅÒÅÚ ÄŒÁ).

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. éÚ ÆÏÒÍÕÌÙ üÊÌÅÒÁ ŒÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ

1 = (p(0) + p(1)q + p(2)q^2 + : : : ) · (1 − q)(1 − q^2)(1 − q^3) · · · =

= (p(0) + p(1)q + p(2)q^2 + : : : ) · (1 − q − q^2 + q^5 + q^7 − q^{12} − : : : ):

äÏËÁÚÙŒÁÅÍÏÅ ÓÌÅÄÓÔŒÉÅ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÀ, ÞÔÏ ÐÏÓÌÅ ÒÁÓËÒÙÔÉÑ ÓËÏÂÏË Œ ÐÒÁŒÏÊ ÞÁÓÔÉ ËÏÜÆÆÉ- ÃÉÅÎÔ ÐÒÉ q^N ÂÕÄÅÔ ÒÁŒÅÎ ÎÕÌÀ. □

äÏËÁÖÅÍ ÔÅÐÅÒØ ÔÁËÏÅ ÔÏÖÄÅÓÔŒÏ Ó ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÍÉ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑÍÉ (ÔÏÖÄÅÓÔŒÏ ñËÏÂÉ): ∞∑ k=−∞ q^{k2} z^k = ∞∏ m=0 (1 − q^{2m+2})(1 + q^{2m+1}=z)(1 + q^{2m+1}z):

ðÒÑÍÏÅ ËÏÍÂÉÎÁÔÏÒÎÏÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÜÔÏÇÏ ÔÏÖÄÅÓÔŒÁ ÐÒÉÄÕÍÁÎÏ ÎÅÄÁŒÎÏ á.œ. óÐÉŒÁËÏÍ; ÐÒÅÖÄÅ ÞÅÍ ÉÚÌÏÖÉÔØ ÅÇÏ, ÎÁÍ ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏ ÐÅÒÅÆÏÒÍÕÌÉÒÏŒÁÔØ ÔÏÖÄÅÓÔŒÏ ñËÏÂÉ Œ ËÏÍÂÉÎÁÔÏÒÎÙÈ ÔÅÒÍÉÎÁÈ.

C

òÉÓ. 1. ðÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ÄÉÁÇÒÁÍÍ 1

òÉÓ. 2. óËÏÛÅÎÎÁÑ ÄÉÁÇÒÁÍÍÁ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ 40 = 17 + 11 + 7 + 5

òÉÓ. 3. ïÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ÄŒÕÈ ÄÉÁÇÒÁÍÍ ÄÁÅÔ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ 46 = 14 + 10 + 8 + 8 + 4 + 2

ïÂÅ ÞÁÓÔÉ ÒÁŒÅÎÓÔŒÁ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÀÔ ÓÏÂÏÊ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÅ ÒÑÄÙ ÏÔ ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ q É z. îÁÍ ÎÕÖÎÏ ÎÁÊÔÉ ËÏÍÂÉÎÁÔÏÒÎÙÊ ÓÍÙÓÌ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏŒ ÐÒÉ z^nq^s Œ ÌÅŒÏÊ É ÐÒÁŒÏÊ ÞÁÓÔÉ. ðÏ ÁÎÁÌÏÇÉÉ Ó ÒÅÚÕÌØÔÁÔÁÍÉ ÌÅË- ÃÉÉ 1 ÎÅÔÒÕÄÎÏ ÕŒÉÄÅÔØ, ÞÔÏ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔ ÐÒÉ z^iq^n Œ ŒÙÒÁÖÅÎÉÉ ∏_∞ m=0(1 + q^{2m+1}z), Á ÔÁËÖÅ ËÏÜÆÆÉÃÉ- ÅÎÔ ÐÒÉ z^{−i}q^n Œ ŒÙÒÁÖÅÎÉÉ ∏_∞ m=0(1 + q^{2m+1}=z), ÒÁŒÅÎ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÕ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ ÞÉÓÌÁ n Œ ÓÕÍÍÕ i ÐÏÐÁÒÎÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÎÅÞÅÔÎÙÈ ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ. ïÔÓÀÄÁ ÎÅÍÅÄÌÅÎÎÏ ŒÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔ ÐÒÉ z^iq^n Œ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÉ ∏_∞ m=0(1+q^{2m+1}z)(1+q^{2m+1}=z) ÒÁŒÅÎ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÕ ÐÁÒ (œ; ø ) ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ, ËÁÖÄÏÅ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÐÏÐÁÒÎÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÎÅÞÅÔÎÙÈ ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ, ÏÂÝÁÑ ÓÕÍÍÁ ÄŒÕÈ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ ÒÁŒÎÁ n, É ÐÅÒŒÏÅ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÎÁ i ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ ÂÏÌØÛÅ, ÞÅÍ ŒÔÏÒÏÅ (ÅÓÌÉ i ¡ 0, ÔÏ Œ ÐÅÒŒÏÍ ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ ÍÅÎØÛÅ).

ðÅÒÅÎÅÓÅÍ ÔÅÐÅÒØ ÍÎÏÖÉÔÅÌØ ∏_∞ m=0(1−q^{2m+2}) Œ ÌÅŒÕÀ ÞÁÓÔØ ÒÁŒÅÎÓÔŒÁ. ôÏÇÄÁ ÏÎ ÐÒÅŒÒÁÔÉÔÓÑ Œ^1_{(1−q2)(1−q4):::} = ∑_∞ s=0 a(s)q^s, ÇÄÅ a(s) | ËÏÌÉÞÅÓÔŒÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ ÞÉÓÌÁ s Œ ÓÕÍÍÕ ÞÅÔÎÙÈ ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ (ÏÄÉÎÁËÏŒÙÈ ÉÌÉ ÒÁÚÌÉÞ- ÎÙÈ, ÎÅŒÁÖÎÏ). ðÏÓÌÅ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ ÎÁ ∑_∞ k=−∞ q k^2 zk ÐÏÌÕÞÉÍ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÊ ÒÑÄ ÏÔ ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ q É z, ËÏÜÆÆÉÃÉ-

ÅÎÔ ÐÒÉ z^iq^n Œ ËÏÔÏÒÏÍ ÒÁŒÅÎ a(n − i^2). ôÅÍ ÓÁÍÙÍ, ÔÏÖÄÅÓÔŒÏ ñËÏÂÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏ ÔÁËÏÍÕ ËÏÍÂÉÎÁÔÏÒÎÏÍÕ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÀ:

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 1. ëÏÌÉÞÅÓÔŒÏ ÐÁÒ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ ÎÁ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÎÅÞÅÔÎÙÅ ÓÌÁÇÁÅÍÙÅ Ó ÏÂÝÅÊ ÓÕÍÍÏÊ n, Œ ËÏ- ÔÏÒÙÈ ÐÅÒŒÏÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÎÁ i ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ ÂÏÌØÛÅ, ÞÅÍ ŒÔÏÒÏÅ, ÒÁŒÎÏ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÕ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ ÞÉÓÌÁ n − i^2 Œ ÓÕÍÍÕ ÞÅÔÎÙÈ ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ (á.œ. óÐÉŒÁË). òÁÚÂÉÅÎÉÅ ÞÉÓÌÁ n Œ ÓÕÍÍÕ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÎÅÞÅÔÎÙÈ ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ ÕÄÏÂÎÏ ÉÚÏÂÒÁ- ÖÁÔØ Œ ŒÉÄÅ \ÓËÏÛÅÎÎÏÊ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ", ËÁË ÎÁ ÒÉÓ. 2. úÄÅÓØ ËÁÖÄÁÑ ËÌÅÔËÁ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔ ÓÏÂÏÊ 2 ÅÄÉÎÉÃÙ, Á ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË Œ ÐÏÌËÌÅÔËÉ | ÅÄÉÎÉÃÕ. ðÏÓËÏÌØËÕ ÓÌÁÇÁÅÍÙÅ ÎÅÞÅÔÎÙÅ, ËÁÖÄÁÑ ÓÔÒÏËÁ ËÏÎÞÁÅÔÓÑ ÓËÏÛÅÎÎÏÊ ÌÉÎÉÅÊ; ÐÏÓËÏÌØËÕ ŒÓÅ ÓÌÁÇÁÅÍÙÅ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ (É ÎÁÒÉÓÏŒÁÎÙ Œ ÐÏÒÑÄËÅ ÕÂÙŒÁÎÉÑ), ÐÒÁŒÙÅ ËÒÁÑ ÓÔÒÏË ÒÁÓÐÏ- ÌÏÖÅÎÙ \ÌÅÓÅÎËÏÊ". þÉÓÌÏ n | ÐÌÏÝÁÄØ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ (ÓÞÉÔÁÅÔÓÑ, ÞÔÏ ÐÌÏÝÁÄØ ËŒÁÄÒÁÔÉËÁ ÒÁŒÎÁ 2), ÞÉÓÌÏ ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ Œ ÒÁÚÂÉÅÎÉÉ | ÞÉÓÌÏ ÓÔÒÏË.

œÏÚØÍÅÍ ÔÅÐÅÒØ ÄŒÅ ÔÁËÉÈ ÓËÏÛÅÎÎÙÈ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ ÏÂÝÅÊ ÐÌÏÛÁÄØÀ n, ÐÒÉÞÅÍ ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ ÏÄÎÁ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÎÁ i ÓÔÒÏË ÂÏÌØÛÅ ÄÒÕÇÏÊ. ðÅÒÅŒÅÒÎÅÍ ŒÔÏÒÕÀ ÄÉÁÇÒÁÍÍÕ É ÐÒÉÌÏÖÉÍ Ë ÐÅÒŒÏÊ, ËÁË ÎÁ ÒÉÓ. 3. ðÏÓÌÅ ÜÔÏÇÏ ÕÄÁÌÉÍ ÚÁÛÔÒÉÈÏŒÁÎÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË. îÅÔÒÕÄÎÏ ŒÉÄÅÔØ, ÞÔÏ ÐÌÏÝÁÄØ ÕÄÁÌÅÎÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÁ i^2, Á ÐÌÏÝÁÄØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÏÓÔÁÌÏÓØ, ÒÁŒÎÁ n − i^2. ðÒÉ ÜÔÏÍ ÏÓÔÁŒÛÁÑÓÑ ÞÁÓÔØ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔ ÓÏÂÏÊ ÄÉÁÇÒÁÍÍÕ (ÏÂÙËÎÏŒÅÎÎÕÀ, ÎÅ ÓËÏÛÅÎÎÕÀ) ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ÞÉÓÌÁ n − i^2 Œ ÓÕÍÍÕ ÞÅÔÎÙÈ ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ. □

úÁÍÅÎÉÍ ÔÅÐÅÒØ Œ ÆÏÒÍÕÌÅ ñËÏÂÉ q → t^{3=2} É z → −t^{1=2}. ôÏÇÄÁ Œ ÌÅŒÏÊ ÞÁÓÔÉ ÐÏÌÕÞÉÔÓÑ ∑_∞ k=−∞(−1) kt^{(3k2+k)=2} = 1 + ∑_∞ k=1(−1)^k(t^{(3k2−k)=2} + t^{(3k2+k)=2}), Á Œ ÐÒÁŒÏÊ ∏_∞ m=0(1 − t^{3m+3})(1 − t^{3m+2})(1 − t^{3m+1}) = ∏_∞ m=1(1 − t^m). ôÅÍ ÓÁÍÙÍ ÍÙ ÐÏÌÕÞÉÌÉ ÅÝÅ ÏÄÎÏ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÆÏÒÍÕÌÙ üÊÌÅÒÁ.

óÄÅÌÁÅÍ Œ ÆÏÒÍÕÌÅ ñËÏÂÉ ÅÝÅ ÏÄÎÕ ÚÁÍÅÎÕ: q → t^{5=2} É z → −t^{1=2} (ÒÅÚÕÌØÔÁÔ ÎÁÍ ÐÏÎÁÄÏÂÉÔÓÑ ÐÏÚÄÎÅÅ). ðÒÉ ÜÔÏÍ ÐÏÌÕÞÉÔÓÑ Œ ÌÅŒÏÊ ÞÁÓÔÉ 1 + ∑_∞ k=1(−1)^k(t^{(5k2−k)=2} + t^{(5k2+k)=2}), Á Œ ÐÒÁŒÏÊ ∏_∞ m=0(1 − t^{5m+5})(1 − t^{5m+3})(1 − t^{5m+2}), ÉÎÙÍÉ ÓÌÏŒÁÍÉ, 1 + ∞∑ k=1 (−1)^k(t^{(5k2−k)=2} + t^{(5k2+k)=2}) = ∏ m ÄÁÅÔ ÐÒÉ ÄÅÌÅÎÉÉ ÎÁ 5 ÏÓÔÁÔÏË 0, 2 ÉÌÉ 3

(1 − q^m)