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úÁÄÁÞÉ Ë ÚÁÎÑÔÉÀ 1

úÁÄÁÞÁ 1. ðÕÓÔØ F2 { Ó×ÏÂÏÄÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ÜÌÅÍÅÎÔÁÍÉ x É y. ðÏ
ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ ÜÔÏ ÏÚÎÁÞÁÅÔ, ÞÔÏ ÜÌÅÍÅÎÔÁÍÉ ÇÒÕÐÐÙ F2 Ñ×ÌÑÀÔÓÑ ÓÌÏ×Á ×ÉÄÁ
xa1yb1xa2yb2 : : : xasybs , ÇÄÅ ai; bi ∈ Z, s ∈ N, × ËÁÞÅÓÔ×Å ÏÐÅÒÁÃÉÉ ×ÙÓÔÕÐÁÅÔ
ÐÒÉÐÉÓÙ×ÁÎÉÅ ÓÌÏ× Ó ÅÓÔÅÓÔ×ÅÎÎÙÍÉ ÐÒÁ×ÉÌÁÍÉ ÓÏËÒÁÝÅÎÉÑ xx−1 = x−1x =
yy−1 = y−1y = e, ÇÄÅ e { ÜÔÏ ÐÕÓÔÏÅ ÓÌÏ×Ï (×ÓÅ ai É bj ÒÁ×ÎÙ ÎÕÌÀ), ËÏÔÏ-
ÒÏÅ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÎÅÊÔÒÁÌØÎÙÍ ÜÌÅÍÅÎÔÏÍ ÇÒÕÐÐÙ F2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ
H ⊂ F2, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ÜÌÅÍÅÎÔÁÍÉ ×ÉÄÁ xnyxn; n ∈ Z; ÎÅ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ËÏÎÅÞÎÏ ÐÏ-
ÒÏÖÄÅÎÎÏÊ.
úÁÄÁÞÁ 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ × (Z;+) ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÐÏÒÏÖÄÅÎÁ
ÏÄÎÉÍ ÜÌÅÍÅÎÔÏÍ.
úÁÄÁÞÁ 3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ (Q;+) { ÓÞÅÔÎÁÑ ËÏÍÍÕÔÁÔÉ×ÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ, ÎÅ Ñ×ÌÑÀ-
ÝÁÑÓÑ ËÏÎÅÞÎÏ ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÏÊ.
úÁÄÁÞÁ 4. îÁÊÄÉÔÅ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÕÀ ÓÉÓÔÅÍÕ ÐÏÒÏÖÄÁÀÝÉÈ ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ H ÇÒÕÐ-
ÐÙ Z3, ÚÁÄÁÎÎÏÊ ÕÓÌÏ×ÉÑÍÉ
a) H = {(a1; a2; a3) : a1 + a2 + a3 = 0};
Â) H = {(a1; a2; a3) : 3 | a1 + a2; 4 | a2 + a3}.
úÁÄÁÞÁ 5. óÏÄÅÒÖÉÔ ÌÉ ÐÏÄÐÏÌÅ × Q(x), ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÏÅ ÜÌÅÍÅÎÔÏÍ x2−3

x2−4 , ÜÌÅÍÅÎÔ
x4−5
x4−6 ?
úÁÄÁÞÁ 6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÁÖÄÁÑ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁ × K[x] ËÏÎÅÞÎÏ ÐÏÒÏÖÄÅÎÁ.
úÁÄÁÞÁ 7. ðÕÓÔØ A { ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁ × K[x], ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ÜÌÅÍÅÎÔÁÍÉ ×ÉÄÁ
(x − 1)n(x − 2)m + c, n > 0;m > 0; c ∈ K. îÁÊÄÉÔÅ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÕÀ ÓÉÓÔÅÍÕ
ÐÏÒÏÖÄÁÀÝÉÈ ÁÌÇÅÂÒÙ A.
úÁÄÁÞÁ 8. îÁÊÄÉÔÅ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÕÀ ÓÉÓÔÅÍÕ ÐÏÒÏÖÄÁÀÝÉÈ ÉÄÅÁÌÁ

I = {F (x; y) : F (0; 0) = F (1; 0) = 0} × K[x; y]:


