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Çàäà÷è ê çàíÿòèþ 4

Çàäà÷à 1. Íàéäèòå âñå êîíå÷íîìåðíûå ëîêàëüíûå àëãåáðû A, â
êîòîðûõ

(a) êàæäûé èäåàë ÿâëÿåòñÿ ãëàâíûì;
(b) ñîäåðæèòñÿ ëèøü êîíå÷íîå ÷èñëî ãëàâíûõ èäåàëîâ.

Çàäà÷à 2. Ðàññìîòðèì äåéñòâèå ãðóïïû (Cn,+) íà ïðîñòðàí-
ñòâå Pn, îòâå÷àþùåå ëîêàëüíîé àëãåáðå A. Äîêàæèòå, ÷òî îðáèòû
ýòîãî äåéñòâèÿ íàõîäÿòñÿ â åñòåñòâåííîì ñîîòâåòñòâèè ñ íåíóëåâû-
ìè ãëàâíûìè èäåàëàìè àëãåáðû A.

Çàäà÷à 3. Äîêàæèòå, ÷òî ëîêàëüíàÿ êîíå÷íîìåðíàÿ àëãåáðà A ãî-
ðåíøòåéíîâà òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà ñîîòâåòñòâóþùåå åé äåé-
ñòâèå ãðóïïû (Cn,+) íà ïðîñòðàíñòâå Pn èìååò åäèíñòâåííóþ íåïî-
äâèæíóþ òî÷êó.

Çàäà÷à 4. Âûïèøèòå ÿâíî äåéñòâèå ãðóïïû (Cn,+) íà ïðîñòðàí-
ñòâå Pn, ñîîòâåòñòâóþùåå àëãåáðå C[x]/(xn+1). Îïèøèòå îðáèòû
ýòîãî äåéñòâèÿ.

Çàäà÷à 5. Âûïèøèòå ÿâíî äåéñòâèå ãðóïïû (Cn,+) íà ïðîñòðàí-
ñòâå Pn, ñîîòâåòñòâóþùåå àëãåáðå C[x1, . . . , xn]/(xixj, 1 ≤ i, j ≤ n).
Äîêàæèòå, ÷òî ñîîòâåòñòâóþùåå ýòîé àëãåáðå äåéñòâèå ýòî åäèí-
ñòâåííîå äåéñòâèå (Cn,+) íà Pn ñ îòêðûòîé îðáèòîé, ïðè êîòîðîì
äîïîëíåíèå äî îòêðûòîé îðáèòû ñîñòîèò èç íåïîäâèæíûõ òî÷åê.

Çàäà÷à 6. Âûïèøèòå ÿâíî äåéñòâèå ñ îòêðûòîé îðáèòîé ãðóïïû
(Cn,+) íà êâàäðèêå z20 + . . .+ z2n+1 = 0 â Pn+1.

Çàäà÷à 7. Ïóñòü H � çàìêíóòàÿ êîììóòàòèâíàÿ ïîäãðóïïà ãðóïïû
GL(V ), êîòîðàÿ äåéñòâóåò íà ïðîñòðàíñòâå V ñ îòêðûòîé îðáèòîé.
Äîêàæèòå, ÷òî ãðóïïà H ÿâëÿåòñÿ ìàêñèìàëüíîé ïî âêëþ÷åíèþ
êîììóòàòèâíîé ïîäãðóïïîé â GL(V ).


