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Çàäà÷à 1. Äîêàæèòå, ÷òî â êîëüöå Z[
√
−5] ýëåìåíòû 3, 7,

1 + 2
√
−5, 1 − 2

√
−5 ÿâëÿþòñÿ íåïðèâîäèìûìè è íè îäèí èç ýòèõ

ýëåìåíòîâ íå äåëèòñÿ íà äðóãèå. Ïðîâåðüòå ðàâåíñòâî

3 · 7 = (1 + 2
√
−5)(1− 2

√
−5).

Çàäà÷à 2. Äîêàæèòå, ÷òî êîíå÷íûé ìîíîèä, ñîäåðæàùèé áîëåå

îäíîãî ýëåìåíòà, íå ÿâëÿåòñÿ ìîíîèäîì Êðóëëÿ.

Çàäà÷à 3. Äîêàæèòå, ÷òî äèâèçîðèàëüíîå âëîæåíèå ïîëóãðóïïû

S â ñâîáîäíóþ ïîëóãðóïïó F (P ) ÿâëÿåòñÿ òåîðèåé äèâèçîðîâ äëÿ

S òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà äëÿ ëþáûõ a 6= b èç F (P ) ìíîæåñòâî
ýëåìåíòîâ èç S, êîòîðûå äåëÿòñÿ íà a, íå ñîâïàäàåò ñ ìíîæåñòâîì
ýëåìåíòîâ èç S, êîòîðûå äåëÿòñÿ íà b.

Çàäà÷à 4. Äîêàæèòå, ÷òî ìîíîèä â (N, ·), ïîðîæäåííûé ÷èñëàìè

3, 4, 6, íå ÿâëÿåòñÿ ìîíîèäîì Êðóëëÿ.

Çàäà÷à 5. Ïîñòðîéòå òåîðèþ äèâèçîðîâ äëÿ ìîíîèäà, ïîðîæäåí-

íîãî â Z2
≥0 ýëåìåíòàìè (1, 0), (1, 1), . . . , (1, k).

Çàäà÷à 6. Ïðèâåäèòå ïðèìåð íåðàçëîæèìîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè

ñ íóëåâîé ñóììîé äëèíû
∑r

i=1(ni − 1) + 1 â ãðóïïå Zn1 ⊕ . . .⊕ Znr .

Çàäà÷à 7. Ïóñòü G � àáåëåâà ãðóïïà. Äîêàæèòå, ÷òî åñòåñòâåííîå

âëîæåíèå ìîíîèäà B(G) ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé ñ íóëåâîé ñóììîé â

ñâîáîäíûé ìîíîèä P (G) ÿâëÿåòñÿ òåîðèåé äèâèçîðîâ äëÿ B(G).
Ïðîâåðüòå, ÷òî ãðóïïà êëàññîâ äèâèçîðîâ Cl(B(G)) èçîìîðôíà

ãðóïïå G.


