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1.1. Ñêîëüêî ñëàãàåìûõ N ðÿäà
∑N

n=1
1
n2 , íàäî âçÿòü, ÷òîáû âû÷èñëèòü

ýòó ñóììó ñ òî÷íîñòüþ äî ìèëëèîííûõ? Ïîëüçóÿñü äîñòóïíûìè âàì

ñðåäñòâàìè, ïðîâåðüòå ðàâåíñòâî
∑∞

n=1
1
n2 = π2

6 ñ òî÷íîñòüþ äî ìèëëè-
îííûõ.

1.2. Ñòðîãî äîêàæèòå ðàâåíñòâî
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(ñêîáêè â ïðàâîé ÷àñòè ñîîòâåòñòâóþò ïðîñòûì ÷èñëàì), èíòåðïðåòèðóÿ
åãî ëåâóþ è ïðàâóþ ÷àñòè êàê ôóíäàìåíòàëüíûå ïîñëåäîâàòåëüíîñòè
ðàöèîíàëüíûõ ÷èñåë.

1.3*. Âîçüìèòå äåñÿòü ñëó÷àéíûõ ïàð íàòóðàëüíûõ ÷èñåë � íà-
ïðèìåð, ðàçáåéòå ïðîèçâîëüíûì îáðàçîì íà ïàðû äâàäöàòü íîìåðîâ
òåëåôîíîâ âàøèõ çíàêîìûõ. Ïðåäñêàæèòå, ó ñêîëüêèõ èç íèõ íàéä¼òñÿ
íåòðèâèàëüíûé îáùèé äåëèòåëü. Ïðîâåðüòå ïðåäñêàçàíèå.

1.4*. Ââåäèòå äëÿ ïîëîæèòåëüíîãî íàòóðàëüíîãî n ∈ N ìíîæåñòâî

COPRIMEn := {(a, b) ∈ {1, . . . , n} × {1, . . . , n}|aZ+ bZ = Z}
ïàð âçàèìíî ïðîñòûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, íå ïðåâîñõîäÿùèõ n. Äîêàæè-
òå, ÷òî

lim
n→∞

#COPRIMEn
n2

=
6

π2
.

Íàéäèòå òàêîå N , ÷òî ïðè ëþáîì íàòóðàëüíîì n > N

.6 <
#COPRIMEn

n2
< .62

1.5. Äîêàæèòå òîæäåñòâî

−
∫ x

0

log(1− t)dt
t

≡
∞∑
n=1

xn

n2

ïðè 0 ≤ x < 1. Îáîñíóéòå çàêîííîñòü ïî÷ëåííîãî èíòåãðèðîâàíèÿ.

1.6. Ñâÿæèòå ζ(s, 12) ñ ζ(s). Âû÷èñëèòå ζ(2, 12) è ïðèìåíèòå ê ïî-
ëó÷åííîìó ðåçóëüòàòó ôîðìóëû (1.02j) è (1.02k).
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