
По мотивам задачника

К статье И. Е. Воробьёва

В олимпиадном мире хорошо известен сюжет о том, что попарно раз-
личные квадратные радикалы из целых чисел, свободных от квадратов,
линейно независимы над Q (см., например, [8, с. 99–103]). В то же время
сюжет про радикалы высших степеней не получил отражения в кружко-
вой практике. Это побудило школьника (ныне студента) Ваню Воробьёва
самому себе поставить задачу (что методически важно) и разобраться
в вопросе. На основе этой работы и написана данная статья, содержащая
решение задачи 25.11 из задачника «Математического просвещения»:

Числа m1, . . . , m𝑘 свободны от n-х степеней (т. е. не делятся на n-ю сте-
пень натурального числа, большего чем 1). Докажите, что 𝑛pm1, . . . , 𝑛pm𝑘
линейно независимы над Q. Вначале рассмотрите случай n = 2.

(Фольклор)

На этой работе основан проект «Алгебраические числа как векторы»
32-й Летней конференции Турнира городов [1]. Упрощённая версия дан-
ной статьи в соавторстве с А. Л. Канунниковым опубликована в журнале
«Квант» [2, 3]. Советуем читателю также обратиться к статьям А. Л. Ка-
нунникова [4–6] и А. Б. Скопенкова [7].
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