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� ���� ����� m � n �����	� �����
� �� ��� ��"��� ������ ����� a
�����7��� ����	�	�� mx � a 4mod n5�

� ���� p8 �������� �� ��� ��"��� ������ ����� a �� 9 4mod p5 3������
x mod p �� ax mod p ����0�� �������	��
� �	������� f)� ,� � � � � p�)g�

:�����	� ��
������ ��� ���� p 8 ������� ������ �� ap � a 4mod p5
4����� ������� 	����5� 6����������	�� �	������	 ��7� ������� 
����
a �� 9 4mod p5� ; !��� ������ 3������ x mod p �� ax mod p ����0�� ����$
���	��
� �	������� f)� ,� � � � � p� )g� '����������	��

) � , � � � � � 4p� )5 � a � 4,a5 � � � � � 4p� )5a � ap��
�
) � , � � � � � 4p� )5

�
4mod p5�

 ���� ��
����	�� �������� ) � ap�� 4mod p5�
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 ����� m�� � � � � mk ������� ������� ������� �

m = m� � � � � �mk� ����� ��� ����� ����� ����� a�� � � � � ak ������� �������
��� x � ai 4mod mi5� i = )� � � � � k� ����� �� ����� ����!�� ���� x� � x� "
��� �� ����� �� x� � x� ������� �� m�
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�����
������  ������ ni = m�mi� >���� ni �������� �����$
����	��� ������ �����	� �����
� � mi� ��!���� 4ni� mi5 = )� ; ��
��
������ ���	� �
"���� ���
� ����� ri � si ��
� ��� rimi ? sini = )�  ���$
��� ei = sini � x = a�e� ? � � �? akek � @�	�� ��� ei � ) 4mod mi5 � ei � 9
4mod mj5 ��� j �= i� ��!���� x � ai 4mod mi5� i = )� � � � � k�

-��� x� � x� 8 ��7�	�� ��������������� ������
 ����	�	��� ��
x� � x� � 9 4mod mi5� i = )� � � � � k� >���� m�� � � � � mk �����	� �����	�
�����
�� ��!���� x� � x� ������� 	� m�
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 ���� p 8 ������� ������ >���� a� 	� ��������� 	� p� 	��
���� #���
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p = Fp n f9g� B��������� ���"����	�� F�p � F
�

p� ����		�� 3�������

x �� x��  ���"��� 
������ !����	�� ��"� ����� ��"� ������� �� ���� !��$
��	��� x � �x� ��!���� �"��� ������� �� 4p � )5�, !����	���� ' ������
�����	
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= 4�)54�)5 = )� �� , �� x� 4mod )F5�
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 m " ���!����� ���

���� a " ������ ������� ������� � m� � �a�m � i �� ai mod m " �������

���#� �� ���%����� �����#�� �� ������� �� m� ����� sgn �a�m = 4a�m5�
��� sgn�a�m " ���# ���������#� �a�m�
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A4x�� � � � � xm5 =
Y

��i�j�m

4xi � xj5�

 �� ��������� �0��	�� ������	��
� �	������	 A 	� ����	������ � ���
��������� 	��0��	�� ������	��
� �	 ����	��� �	�
�  �!���� �	�
 ��"��
������	��
� � ����	 ��	�7�	�� A4x����� � � � � x��m�5 
 A4x�� � � � � xm5�  �$
����� x� = )� � � � � xm = m� E����

sgn �a�m =
Y

��i�j�m

�a�m
i�� �a�m
j�

i� j
�

Y
��i�j�m

ai� aj

i � j
�

�
Y

��i�j�m

a � am�m����� 4mod m5�

G���
���� ��� am � a 4mod m5� ��������

sgn�a�m � a�m����� � 4a�m5 4mod m5�
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	�� c �� Hc = 4c mod m� cmod n5 �������� �����	� ��	��	��	
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��	��� P 	� P �
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 � P � P � ����		
� 3�������� 	4a� b5 =

= a?mb � 
4a� b5 = na? b� @�	�� ��� 	4a� b5 = 4a� a?mb mod n5� ��!����
���"����	�� 	 ������������ !����	�
 ���� 4a�� b5� ��� a� 3�
������	��
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� a ? mb � a� ? mb��  � ������� jb � b�j � n � ja � a�j � m� ��!����
�������� 
 ��������� 	�����	������ a � a� � b � b�� E�
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n
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�
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