Ňăšěňăšĺůěśłĺľ łőńńěďę ŊŇŞ 12.12.1996

Ŕĺśĳňěŋŋă£ ¡łğăňěŋăűĺőŋŋă£ řăąőšă ŕő ăńčěąřě ğă ŕěřćżľ śěňěśšř ŕěřćőčő łşřśă

Ńěłšőř: Ă. Čőřőďěŋűěć. Ŕřěŕőďăćšěńĺ: Ć. Ďőńőšĺŋ ĺ Ś. Łşńěÿőć Ğăďăůă 1. (8 ąăńńőć) Řăğńőęěŋĺě ŕěřěśšăŋőćłĺ ff ∈S_n ć ŕřőĺğćěďěŋĺě ŋěğăćĺśĺňżţ űĺłńőć śőśšőĺš ĺğ k_1 űĺłńőć ďńĺŋż 1, k_2 űĺłńőć ďńĺŋż 2, k_3 űĺłńőć ďńĺŋż 3, : : : , k_n űĺłńőć ďńĺŋż n. Ŕőńşůĺšě ťőřňşńş, łőšőřă£ ćżřăęăěš ůĺśńő ćśěţ ŕěřěśšăŋőćőł, śőŕř£ę-ěŋŋżţ ś ff, ůěřěğ n ĺ k_1; k_2; : : : ; k_n .

Ğăďăůă 2. (6 ąăńńőć) Ďń£ łăłĺţ ŕřőśšżţ ůĺśěń p śşźěśšćşěš ŋěŋşńěćőľ čőňőňőřťĺğň ĺğ łőńĳűă űěńżţ čăşśśőćżţ ůĺśěń Č ć łőńĳűő Z=pZ?

Ğăďăůă 3. (10 ąăńńőć) Ŕşśšĳ n ¿ m ĺ ŕşśšĳ d_k (čďě k = 0; 1; 2; : : : ) | őŕřěďěńĺšěńĳ ňăšřĺűż, łőšőřă£ ŕőńşůăěšś£ ĺğ ňăšřĺűż

a_0 : : : : : : a_n�_1 a_n a_0 : : : : : : a_n�_1 a_n ... ... ...

a_0 : : : : : : a_n�_1 a_n b_0 : : : b_m�_1 b_m ... ... ...

... ... ... b_0 : : : b_m�_1 b_m b_0 : : : b_m�_1 b_m m+n m

n

ćżłĺďżćăŋĺěň ŕő k śšřőł ĺ k śšőńąűőć śćěţş, śŋĺğş, śńěćă ĺ śŕřăćă (š. ě. ćżłĺďżćăŋĺěň ćŋěÿŋěčő łőŋšşřă šőńźĺŋż k). Ďőłăęĺšě, ůšő ĺŋďěłś ŕěřćőčő ŋěŋşńěćőčő ůńěŋă ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĺ d_0; d_1; d_2; : : : řăćěŋ śšěŕěŋĺ ŋăĺąőńĳÿěčő őąźěčő ďěńĺšěń£ ŕăřż ňŋőčőůńěŋőć A = a_0x^n + a_1x^n�^1 + · · · + a_n�_1x + a_n ĺ B = b_0x^m + b_1x^m�^1 + · · · + b_m�_1x + b_m (ŕřěďŕőńăčăěšś£, ůšő a_0 ĺ b_0 őšńĺůŋż őš ŋşń£).

Ğăďăůă 4. (4 ąăńńă) Ŕřĺćőďĺň ńĺ ňŋőčőůńěŋ x^6 + x^3 + 1 ŋăď łőńĳűőň Z? Ğăďăůă 5. (10 ąăńńőć) Řăśśňőšřĺň űěńş¿ řěÿ-ěšłş Z^3 ⊂ R^3 ĺ ćżąěřěň ć ŋěľ šřĺ ńĺŋěľŋő ŋěğăćĺśĺňżţ ŋăď R űěńżţ ćěłšőřă v_1; v_2; v_3 ∈ Z^3. Ŕşśšĳ L ⊂ Z^3 | Z-ŕőďňőďşńĳ, ŕőřőęď-ěŋŋżľ ¡šĺňĺ ćěłšőřăňĺ, Ŕ | ŋăš£ŋşšżľ ŋă ¡šĺ ćěłšőřż ŕăřăńńěńěŕĺŕěď, ă M | ňăšřĺűă, śőśšăćńěŋŋă£ ĺğ śšőńąűőć łőőřďĺŋăš ćěłšőřőć v_i.

ă) Śőćŕăďă¿š ńĺ ůĺśńă:

(ă) őąž-ěň Ŕ (š. ě. | det M| );

(ą) ůĺśńő ¡ńěňěŋšőć ć ťăłšőřňőďşńě Z^3=L;

(ć) ć + č=2 + ř=4 + 1, čďě ć; č ĺ ř { ůĺśńő űěńżţ šőůěł, ŕőŕăďă¿źĺţ śšřőčő ćŋşšřĳ

śăňőčő Ŕ, śšřőčő ćŋşšřĳ ěčő čřăŋěľ ĺ śšřőčő ćŋşšřĳ ěčő ř-ěąěř śőőšćěšśšćěŋŋő. ą) Ůšő ĺğňěŋĺšś£, ěśńĺ řăśśňăšřĺćă¿šś£ n ŋěğăćĺśĺňżţ űěńżţ ćěłšőřőć v_1; v_2; : : : ; v_n n-ňěřŋőľ řěÿ-ěšłĺ Z^n ⊂ R^n ?

Ğăďăůă 6.

ă) (4 ąăńńă) Ňőęěš ńĺ ůĺśńő m√p_1p_2 · · · p_s ążšĳ řăűĺőŋăńĳŋżň, ěśńĺ m ¿ 2 { ŋăšşřăńĳŋőě, ă p_1; p_2; : : : ; p_s { ŕőŕăřŋő řăğŋżě ŕřőśšżě ůĺśńă?

ą)∗ (ďőŕőńŋĺšěńĳŋă£ šřşďŋă£ ğăďăůă^1) Ąşďşš ńĺ ůĺśńă √p∈R (p ŕřőąěčăěš ňŋőęěśšćő ćśěţ ŕřőśšżţ ŋăšşřăńĳŋżţ ůĺśěń) ńĺŋěľŋő ŋěğăćĺśĺňż ŋăď Q ?

110 ąăńńőć, ŋě ćńĺ£¿źĺţ ŋă őšňěšłş