ŇŁ ŊŇŞ, 1 łşřś 1 śěňěśšř (1996 č.) Ăńčěąpă { 7

Ćěłšőřŋżě ŕřőśšřăŋśšćă ĺ ňőďşńĺ

A7-1. Ňŋőęěśšćő W ňŋőčőůńěŋőć ĺğ Z[x] ś ůěšŋżň śćőąőďŋżň ůńěŋőň £ćń£ěšś£ ňőďşńěň

ŋăď Z[x]. §ćń£ěšś£ ńĺ ¡šőš ňőďşńĳ: ă) łőŋěůŋő ŕőřőęďěŋŋżň? ą) śćőąőďŋżň?

A7-2. Şąěďĺšěśĳ, ůšő ćś£łĺľ łőŋěůŋő ŕőřőęďěŋŋżľ ňőďşńĳ £ćń£ěšś£ čőňőňőřťŋżň őąřăğőň łőŋěůŋő ŕőřőęďěŋŋőčő śćőąőďŋőčő ňőďşń£. Ğăďăľšě ¡šőš čőňőňőřťĺğň £ćŋő ĺ ŋăľďĺšě ěčő £ďřő ďń£ ňőďşń£ W ĺğ ŕřěďżďşźěľ ğăďăůĺ.

A7-3. Őąőğŋăůĺň ůěřěğ H_p ŕőńě ćżůěšőć Z/pZ, čďě p { ŕřőśšőě. Śłőńĳłő őďŋőňěřŋżţ ĺ ďćşňěřŋżţ ŕőďŕřőśšřăŋśšć ĺňěěšś£ ć ćěłšőřŋőň ŕřőśšřăŋśšćě H_p^3 ĺ śłőńĳłő ŕř£ňżţ ĺ ŕńőśłőśšěľ ĺňěěšś£ ć ăťťĺŋŋőň ŕřőśšřăŋśšćě H_p^3 ?

A7-4. Šě ęě ćőŕřőśż ŕřő n-ňěřŋżě ŕřőśšřăŋśšćă ŋăď łőŋěůŋżň ŕőńěň H_q ĺğ q ¡ńěňěŋšőć. A7-5. Ŕşśšĳ A = (a_{ij}) ěśšĳ n × n ňăšřĺűă, ş łőšőřőľ a_{ni} = n−1∑ j=1 λ_j a_{ji} Řěÿĺšě śĺśšěňş ńĺŋěľŋżţ şřăćŋěŋĺľ Ax = 0.

A7-6∗. Űěńőğŋăůŋżě ňŋőčőůńěŋż. Ŕşśšĳ M ⊂ Q[t] { ňŋőęěśšćő ćśěţ ňŋőčőůńěŋőć, ŕřĺŋĺňă¿źĺţ űěńżě ğŋăůěŋĺ£ ŕřĺ ćśěţ űěńżţ t (šăłĺě ňŋőčőůńěŋż ĺŋőčďă ŋăğżćă¿š űěńőğŋăůŋżňĺ). Şąěďĺšěśĳ, ůšő őŋĺ śőśšăćń£¿š Z-ňőďşńĳ ĺ ďőłăęĺšě, ůšő

ă) ňŋőčőůńěŋż γ_k(t)^{def}= (t + k k ) = k (t + 1)(t + 2) · · · (t + k) k! ś k = 0, 1, 2, . . . śőśšăćń£¿š ąăğĺś ¡šőčő ňőďşń£ (ŋăď Z);

ą) Z-ńĺŋěľŋżě čőňőňőřťĺğňż M −→ M, ŕěřěśšăŋőćőůŋżě śő ćśěňĺ śďćĺčăňĺ

T_a : f(t) −→ T_af(t)^{def}= f(t + a)

śőśšăćń£¿š łőňňşšăšĺćŋőě łőńĳűő, ĺğőňőřťŋőě Z[[∇]], čďě M^∇−−→ M | řăğŋőśšŋżľ őŕěřăšőř, ŕěřěćőď£źĺľ f(t) ć ∇f(t)^{def}= f(t) − f(t − 1).

Ŕřĺńőęěŋĺě: řăśÿĺřěŋĺ£ ŕőńěľ

A7-7. Ďőłăęĺšě, ůšő ůĺśńő ¡ńěňěŋšőć łőŋěůŋőčő ŕőń£ £ćń£ěšś£ śšěŕěŋĳ¿ ŕřőśšőčő ůĺśńă. A7-8. Ŕşśšĳ ůĺśńő p { ŕřőśšőě, q = p^n, s = p^m, H_q ĺ H_s | ŕőń£ ĺğ q ĺ s ¡ńěňěŋšőć śőőšćěšśšćěŋŋő. Ŕşśšĳ ĺňěěšś£ ŋěŋşńěćőľ čőňőňőřťĺğň H_q −→ H_s . Ůšő ňőęŋő śłăğăšĳ ŕřő n ĺ m ?

A7-9. Şąěďĺšěśĳ, ůšő ňŋőęěśšćő řěÿěŋĺľ şřăćŋěŋĺ£ x^{pk} − x = 0 ć ŕőńě ţăřăłšěřĺśšĺłĺ p £ćń£ěšś£ ŕőďŕőńěň.

A7-10. Łăłőćă ňăłśĺňăńĳŋă£ śšěŕěŋĳ ŋěŕřĺćőďĺňőčő ňŋőčőůńěŋă ŋăď H_p , ďěń£źěčő x^{pk} −x? A7-11. Ďőłăęĺšě, ůšő ĺňě¿šś£ ěďĺŋśšćěŋŋżě ś šőůŋőśšĳ¿ ďő ĺğőňőřťĺğňť ŕőń£ ĺğ 4 ĺ ĺğ 8 ¡ńěňěŋšőć. Şłăęĺšě £ćŋżě łőŋśšřşłűĺĺ ¡šĺţ ŕőńěľ ć ćĺďě ăńčěąřăĺůěśłĺţ řăśÿĺřěŋĺľ ĺţ ŕřőśšőčő ŕőďŕőń£ H_2 .

A7-12. Ŕşśšĳ L - ŕőńě ţăřăłšěřĺśšĺłĺ p . Ďőłăęĺšě, ůšő śőŕőśšăćńěŋĺě x → x^p (ŋăğżćăěňőě čőňőňőřťĺğňőň Ťřőąěŋĺşśă)

ă) £ćń£ěšś£ čőňőňőřťŋżň ćńőęěŋĺěň ŕőń£ ć śěą£; ą) őśšăćń£ěš ŋă ňěśšě ćśě ¡ńěňěŋšż ŕřőśšőčő ŕőďŕőń£;

ć) £ćń£ěšś£ ăćšőňőřťĺğňőň (š. ě. ĺğőňőřťĺğňőň ŋă śěą£), ěśńĺ ŕőńě L łőŋěůŋő; A7-13∗. Ďőłăęĺšě, ůšő ďń£ ń¿ąőčő ŋăšşřăńĳŋőčő n ĺ ń¿ąőčő ŕřőśšőčő p śşźěśšćşěš ŕőńě

H q ĺğ q = p^n ¡ńěňěŋšőć.

A7-14∗. Ďőłăęĺšě, ůšő ďćă łőŋěůŋżţ ŕőń£ H_{q1} ĺ H_{q2} ĺğőňőřťŋż šőčďă ĺ šőńĳłő šőčďă, łőčďă q_1 = q_2.

A7-15∗. Ďőłăęĺšě, ůšő ćś£łĺľ ăćšőňőřťĺğň łőŋěůŋőčő ŕőń£ £ćń£ěšś£ ĺšěřăűĺěľ ăćšőňőňřťĺğňă Ťřőąěŋĺşśă. Śłőńĳłő ćśěčő ĺňěěšś£ ăćšőňőřťĺğňőć ş ŕőń£ H_pn ?

A7-16∗. Ďőłăęĺšě, ůšő ěśńĺ ŋěŕřĺćőďĺňżľ ňŋőčőůńěŋ ĺğ H_p [x] ĺňěěš łőřěŋĳ ć H_pn , šő őŋ ŕőńŋőśšĳ¿ řăğńăčăěšś£ ŋă ńĺŋěľŋżě ňŋőęĺšěńĺ ć H_pn [x].

A7-17∗. Ĺśŕőńĳğş£ ŋăďńěęăźş¿ ćěřśĺ¿ őąřăźěŋĺ£ Ň-ěąĺşśă, ďőłăęĺšě, ůšő ůĺśńő ŋěŕřĺćőďĺňżţ ňŋőčőůńěŋőć śšěŕěŋĺ n ŋăď ŕőńěň Z/pZřăćŋő 1 n ∑ d|n μ ( n d ) p^d.