Ňăšěňăšĺůěśłĺľ Łőńńěďę ŊŇŞ İłğăňěŋ ŕő ăńčěąřě, 1 łşřś, ňăľ 1994

1. Ňőęěš ńĺ ¡łśŕőŋěŋšă őš ćěźěśšćěŋŋőľ ňăšřĺűż ĺňěšĳ ĘŊŤ:

ă) (5őůłőć) ( −1 1

0 −1 ) ą) (10őůłőć)

−1 1 0 0 0 −1 0 0 0 0 −1 1 0 0 0 −1

2. (10 őůłőć) Śĺňňěšřĺůěśłă£ ĺ łőśőśĺňňěšřĺůěśłă£ ťőřňż ŋă R^{2n} ğăďăŋż śćřňĺ ňăšřĺűăňĺ Čřăňă S ĺ A ć śšăŋďăřšŋőň ąăğĺśě. Şłăęĺšě şśńőćĺ£ ŋă ňăšřĺűż S ĺ A, ŋěőąţőďĺňżě ĺ ďőśšăšőůŋżě ďń£ šőčő, ůšőąż śşźěśšćőćăń ĺğőňőřťĺğň R^{2n} ś ¡řňĺšőćżň ŕřőśšřăŋśšćőň C^n , ŕřĺ łőšőřőň ďăŋŋżě ťőřňż őšőęďěśšćń£ńĺśĳ ąż ś ďěľśšćĺšěńĳŋőľ ĺ ňŋĺňőľ ůăśš£ňĺ ¡řňĺšőćőľ ťőřňż ŋă C^n .

3. (10 őůłőć) Ďőłăęĺšě, ůšő ćś£łă£ łőŋěůŋă£ ăąěńěćă ŕőďčřşŕŕă ć GL(V ) ŋăď ŕőńěň C ňőęěš ć ŕőďţőď£źěň ąăğĺśě ğăŕĺśăŋă ďĺăčőŋăńĳŋżňĺ ňăšřĺűăňĺ.

4. (20 őůłőć) Ĺňě¿šś£ 7 őďĺŋăłőćżţ ąăŋőł, ŋă 9/10 ŋăŕőńŋěŋŋżţ łřăśłăňĺ ćśěţ űćěšőć řăďşčĺ (ć łăęďőľ ąăŋłě | śćőľ űćěš). Ňőęŋő ńĺ, ŕěřěńĺćă£ łřăśłş ĺğ ąăŋłĺ ć ąăŋłş, ŕőńşůĺšĳ ţőš£ ąż ć őďŋőľ ĺğ ąăŋőł łőńěř, ć łőšőřőň ćśě 7 łřăśőł śňěÿăŋż ć řăćŋőľ ŕřőŕőřűĺĺ? (Śůĺšăěšś£, ůšő ŕřĺ ŕěřěńĺćăŋĺĺ łřăśłĺ řăğňěÿĺćă¿šś£ řăćŋőňěřŋő).

5. (10 őůłőć) Ďăŋż 4 ŕőŕăřŋő-śłřěźĺćă¿źĺěś£ ŕř£ňżě ć R^3. Śłőńĳłő ŕř£- ňżţ ŕěřěśěłăěš łăęďş¿ ĺğ ŋĺţ? (Ŕřĺćěďĺšě ćśě ćőğňőęŋżě őšćěšż ĺ şłăęĺšě, łăłĺě ĺğ ŋĺţ şśšőľůĺćż őšŋőśĺšěńĳŋő ňăńżţ ÿěćěńěŋĺľ ďăŋŋżţ ŕř£ňżţ.)

6. (5 őůłőć) Ŕşśšĳ A ĺ B | ďćă ŕőďňőďşń£ ć ňőďşńě M, śőďěřęăźĺě őąźĺľ ŕőďňőďşńĳ N. Ďőłăęĺšě, ůšő śşźěśšćşěš łăŋőŋĺůěśłĺě ňőřťĺğňż ’ :

A=N → M=B ĺ : B=N → M=A ŕřĺůěň ker ’ ≃ ker ĺ coker ’ ≃ coker .

7. Ŕşśšĳ B | ŋěćżřőęďěŋŋă£ ąĺńĺŋěľŋă£ ťőřňă (ŕřő śĺňňěšřĺůŋőśšĳ ŋĺůěčő ŋě ŕřěďŕőńăčăěšś£).

(a) (10 őůłőć) Ďőłăęĺšě, ůšő śşźěśšćşěš ěďĺŋśšćěŋŋżľ ńĺŋěľŋżľ őŕěřăšőř »_B, šăłőľ ůšő B(v; w) = B(w; »_Bv) ∀ v; w. Şąěďĺšěśĳ, ůšő »_B £ćń£ěšś£ ĺğőňěšřĺěľ, ćżřăğĺšě ěčő ňăšřĺűş ůěřěğ ňăšřĺűş Čřăŋě B ĺ ŕőłăęĺšě, ůšő »B ĺňěěš śőğćřăšŋżľ ţăřăłšěřĺśšĺůěśłĺľ ňŋőčőůńěŋ (ćňěśšě ś łăęďżň łőřŋěň – ĺňěěš łőřěŋĳ –�^1 šőľ ęě łřăšŋőśšĺ).

(b) ( őůłőć) Ďőłăęĺšě, ůšő ŋăď ăńčěąřăĺůěśłĺň ğăňłŋşšżň ŕőńěň ś char ≠ 2 ĺğ »_A = »_B śńěďşěš, ůšő B(v; w) = A(Cv; Cw) ďń£ ŕőďţőď£źěčő C ∈ GL(V ).