úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ. I ËÕÒÓ, ŒÅÓÎÁ 1996 ÇÏÄÁ. ìÉÓÔÏË Ć 5.

1) îÁÊÔÉ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÊ É ÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÊ ÉÎÄÅËÓÙ ÉÎÅÒÃÉÉ

Á) ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ q(A) = tr A^2 ÎÁ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ M_n(R); Â) ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ q(A) = tr(AA) ÎÁ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ M_n(C ), ÒÁÓ- ÓÍÁÔÒÉŒÁÅÍÏÍ ËÁË ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ.

2) îÁÊÔÉ Œ C^n ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ [n/2], ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ÂÉÌÉÎÅÊÎÁÑ ÆÏÒÍÁ B(x, y) = ∑ x_iy_i ÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏ ÒÁŒÎÁ ÎÕÌÀ.

3) Á) ðÕÓÔØ f | ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ÂÉÌÉÎÅÊÎÁÑ ÆÏÒÍÁ ÎÁ n-ÍÅÒÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎ- ÓÔŒÅ V . ðÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ W ` V ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÉÚÏÔÒÏÐÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÏÇÒÁ- ÎÉÞÅÎÉÅ f ÎÁ W ÒÁŒÎÏ ÎÕÌÀ. ëÁËÏŒÁ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÁÑ ÒÁÚ- ÍÅÒÎÏÓÔØ ÉÚÏÔÒÏÐÎÏÇÏ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ?

Â) ðÕÓÔØ f | ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÂÉÌÉÎÅÊÎÁÑ ÆÏÒÍÁ, Á ÏÓÎÏŒÎÏÅ ÐÏÌÅ —ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÏ. ëÁËÏŒÁ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÍÁËÓÉ- ÍÁÌØÎÁÑ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÉÚÏÔÒÏÐÎÏÇÏ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ?

Œ) ðÕÓÔØ f | ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÂÉÌÉÎÅÊÎÁÑ ÆÏÒÍÁ, Á ÏÓÎÏŒÎÏÅ ÐÏÌÅ —= R. ëÁËÏŒÁ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÁÑ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÉÚÏÔÒÏÐÎÏÇÏ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ Œ ÚÁŒÉÓÉÍÏÓÔÉ ÏÔ ÉÎÄÅËÓÏŒ ÉÎÅÒÃÉÉ ÆÏÒÍÙ f ?

4) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ Œ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÍÁÔÒÉÃÅ ÎÅËÏÔÏÒÙÊ ÇÌÁŒÎÙÊ ÍÉÎÏÒ ÐÏÒÑÄËÁ r ÏÔÌÉÞÅÎ ÏÔ ÎÕÌÑ, Á ŒÓÅ ÏËÁÊÍÌÑÀÝÉÅ ÅÇÏ ÇÌÁŒÎÙÅ ÍÉÎÏÒÙ ÐÏÒÑÄËÁ r + 1 É r + 2 ÒÁŒÎÙ ÎÕÌÀ, ÔÏ ÒÁÎÇ ÜÔÏÊ ÍÁÔÒÉÃÙ ÒÁŒÅÎ r .

5) óÏÐÏÓÔÁŒÉÍ ËÁÖÄÏÍÕ (ÎÅÏÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÎÎÏÍÕ) ÇÒÁÆÕ ` Ó ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ v_1, . . . , v_n ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ q_Γ(x) = ∑_n i,j=1 aijxixj , ÐÏÌÏÖÉŒ a_{ij} = 2, ÅÓÌÉ i = j,

�1, ÅÓÌÉ vi É vj ÓÏÅÄÉÎÅÎÙ ÒÅÂÒÏÍ,

0, ÅÓÌÉ v_i É v_j ÎÅ ÓÏÅÄÉÎÅÎÙ ÒÅÂÒÏÍ.

Á) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÆÕÎËÃÉÑ q_Γ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ, ÔÏ ÇÒÁÆ` ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÃÉËÌÏŒ, ÔÏ ÅÓÔØ ËÁÖÄÁÑ ÓŒÑÚÎÁÑ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÁ ÅÇÏ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÄÅÒÅŒÏÍ.

Â) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÆÕÎËÃÉÑ q_Γ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ, ÔÏ ËÁ- ÖÄÁÑ ÓŒÑÚÎÁÑ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÁ ÇÒÁÆÁ ` | ÌÉÂÏ ÄÅÒÅŒÏ, ÌÉÂÏ ÚÁÍËÎÕÔÁÑ ÃÅÐÏÞËÁ.

Œ)^� ïÐÉÓÁÔØ ŒÓÅ ÓŒÑÚÎÙÅ ÇÒÁÆÙ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ÆÕÎËÃÉÑ q_Γ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ; ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ.