úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ. I ËÕÒÓ, ŒÅÓÎÁ 1996 ÇÏÄÁ. ìÉÓÔÏË Ć 7.

1) îÁÊÔÉ ŒÓÅ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÙÅ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÏŒÁ- ÎÉÑ ÐÏ x Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ R[x]_n ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ÏÔ x ÓÔÅÐÅÎÉ ÍÅÎØÛÅÊ n + 1 Ó ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ. ôÏ ÖÅ ÄÌÑ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ ÓÄŒÉÇÁ f(x) → f(x + a). 2) ðÕÓÔØ λ_1, . . . , λ_n | ËÏÒÎÉ ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉÞÅÓËÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ÍÁÔÒÉÃÙ A.

îÁÊÔÉ ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ Á) ÌÉÎÅÊÎÏÇÏ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ X → AXA^t Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ M_n(C ); Â) ÌÉÎÅÊÎÏÇÏ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ X → AXA�^1 Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ M_n(C ) (ÍÁÔÒÉÃÁ A ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÁÑ).

3) ðÏÓÔÒÏÉÔØ ŒÓÅ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÏÎÎÙÅ ÒÑÄÙ Z-ÍÏÄÕÌÑ Z/12Z. 4) ðÕÓÔØ n | ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ.

Á) ëÁËÉÅ ÐÒÏÓÔÙÅ Z-ÍÏÄÕÌÉ É Ó ËÁËÏÊ ËÒÁÔÎÏÓÔØÀ ŒÈÏÄÑÔ Œ ËÏÍÐÏÚÉÃÉ- ÏÎÎÙÊ ÒÑÄ Z-ÍÏÄÕÌÑ Z/nZ?

Â) äÌÑ ËÁËÉÈ n Z-ÍÏÄÕÌØ Z/nZÒÁÚÌÁÇÁÅÔÓÑ Œ ÐÒÑÍÕÀ ÓÕÍÍÕ ÐÒÏÓÔÙÈ

Z-ÍÏÄÕÌÅÊ?

5) ëÁËÉÅ ÐÒÏÓÔÙÅ C [x]-ÍÏÄÕÌÉ É Ó ËÁËÏÊ ËÒÁÔÎÏÓÔØÀ ŒÈÏÄÑÔ Œ ËÏÍÐÏÚÉÃÉ- ÏÎÎÙÊ ÒÑÄ C [x]-ÍÏÄÕÌÑ V = C^3 , Œ ËÏÔÏÒÏÍ x ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÍÁÔÒÉÃÅÊ

0
@^{2 3 −4}

4 5 −8 3 4 −6

1
A?

6) âÕÄÅÍ ËÌÁÓÓÉÆÉÃÉÒÏŒÁÔØ Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁ ŒÓÅŒÏÚÍÏÖÎÙÅ ÔÒÏÊËÉ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ, ÔÏ ÅÓÔØ ÎÁÂÏÒÙ (V ; V_1, V_2, V_3), ÇÄÅ V | ŒÅË- ÔÏÒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ —, Á V_1, V_2, V_3 | ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÁ V . óËÁÖÅÍ, ÞÔÏ ÎÁÂÏÒ (V ; V_1, V_2, V_3) ÒÁÚÌÁÇÁÅÔÓÑ Œ ÐÒÑÍÕÀ ÓÕÍÍÕ ÎÁÂÏÒÏŒ (U ; U_1, U_2, U_3) É (W ; W_1, W_2, W_3), ÇÄÅ U, W | ÐÏÄÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ V , U_1, U_2, U_3 | ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ U , Á W1, W2, W3 | ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ W , ÅÓÌÉ V = U ⊕ W É V_i = U_i ⊕ W_i ÄÌÑ i = 1, 2, 3. îÁÚÏŒÅÍ ÎÁÂÏÒ (V ; V_1, V_2, V_3) ÎÅÒÁÚÌÏÖÉ- ÍÙÍ, ÅÓÌÉ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÅÇÏ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ Œ ÐÒÑÍÕÀ ÓÕÍÍÕ (V ; V_1, V_2, V_3) = (U ; U_1, U_2, U_3) ⊕ (W ; W_1, W_2, W_3) ÌÉÂÏ U = 0, ÌÉÂÏ W = 0. Á) ðÕÓÔØ U = U_1 = U_2 = U_3 = V_1 ∩ V_2 ∩ V_3 . äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ (U ; U_1, U_2, U_3) ŒÙÄÅÌÑÅÔÓÑ ÐÒÑÍÙÍ ÓÌÁÇÁÅÍÙÍ Œ (V ; V_1, V_2, V_3).

Â) ðÕÓÔØ V_1 ∩ V_2 ∩ V_3 = 0. ðÏÌÏÖÉÍ U = U_1 = U_2 = V_1 ∩ V_2 , U3 = 0. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ (U ; U1, U2, U3) ŒÙÄÅÌÑÅÔÓÑ ÐÒÑÍÙÍ ÓÌÁÇÁÅÍÙÍ Œ (V ; V_1, V_2, V_3).

Œ) ðÕÓÔØ V_1 ∩ V_2 = V_1 ∩ V_3 = V_2 ∩ V_3 = 0. ðÏÌÏÖÉÍ U_1 = V_1 ∩ (V_2 + V_3), U2 = V2 ∩ (V1 + V3), U3 = V3 ∩ (V1 + V2), U = U1 + U2 + U3 . äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ (U ; U_1, U_2, U_3) ŒÙÄÅÌÑÅÔÓÑ ÐÒÑÍÙÍ ÓÌÁÇÁÅÍÙÍ Œ (V ; V_1, V_2, V_3).

Ç) ïÐÉÓÁÔØ ŒÓÅ (Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁ) ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÅ ÔÒÏÊËÉ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ.

Ä) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ Œ ÌÀÂÏÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ ÄÁÎÎÏÊ ÔÒÏÊËÉ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ ÎÁ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÅ ŒÈÏÄÑÔ ÏÄÎÉ É ÔÅ ÖÅ (Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁ) ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÅ ÔÒÏÊËÉ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ.

Å) ëÁËÉÅ ÞÉÓÌÅÎÎÙÅ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÙ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÑÀÔ ËÌÁÓÓ ÉÚÏÍÏÒ- ÆÉÚÍÁ ÄÁÎÎÏÊ ÔÒÏÊËÉ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ?