Ňăšěňăšĺůěśłĺľ łőńńěďę ŊŇŞ İłğăňěŋ ŕő šěőřĺĺ ćěřő£šŋőśšěľ. 3 łşřś, 1 śěňěśšř. 26 ťěćřăń£ 1994č.

1. (5) Ć şřŋě ŋăţőď£šś£ a ąěńżţ ĺ b ůěřŋżţ ÿăřőć. Ÿăřż ŕő őďŋőňş ąěğ ćőğćřăźěŋĺ£ ĺğćńěłă¿šś£ ĺğ şřŋż. Ŋăľšĺ ćěřő£šŋőśšĳ šőčő, ůšő k-šżľ ÿăř őłăğăńś£ ąěńżň.

2. (5) Ŋă őłřşęŋőśšĺ ŋăşďăůş ąřőśăěšś£ 3 šőůłĺ: A, B, C. Ŋăľšĺ ćěřő£šŋőśšĳ šőčő, ůšő šřěşčőńĳŋĺł ABC ąşďěš őśšřőşčőńĳŋżň.

3. (5) Śńşůăľŋżě ćěńĺůĺŋż ξ_1 ĺ ξ_2 ŋěğăćĺśĺňż ĺ łăęďă£ ĺğ ŋĺţ ĺňěěš ŋőřňăńĳŋőě řăśŕřěďěńěŋĺě. Ďőłăğăšĳ, ůšő ξ_1 + ξ_2 ĺ ξ_1 − ξ_2 ŋěğăćĺśĺňż.

4. (7) Ďăŋă ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ ξ_1, ξ_2, . . . ξ_n . . . śńşůăľŋżţ ćěńĺůĺŋ, šăłă£ ůšő Dξ_k < C ĺ R_{ij} → 0 ŕřĺ |i − j| → ∞ (R_{ij} | łő¡ťťĺűĺěŋšż łőřřěń£űĺĺ ňěęďş ξ_i ĺ ξ_j ). Ďőłăğăšĳ, ůšő ł ďăŋŋőľ ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĺ ŕřĺňěŋĺň ğăłőŋ ąőńĳÿĺţ ůĺśěń.

5. (6) Śńşůăľŋă£ ćěńĺůĺŋă ξ_λ ĺňěěš řăśŕřěďěńěŋĺě Ŕşăśśőŋă ś ŕăřăňěšřőň λ. Ďőłăğăšĳ, ůšő řăśŕřěďěńěŋĺě śńşůăľŋőľ ćěńĺůĺŋż ı_{ξ˘}�_λ

p_λ ȷ śńăąő śţőďĺšś£ ł N(0,1) (ŋőřňăńĳŋőňş řăśŕřěďěńěŋĺ¿ śő śřěďŋĺň 0 ĺ ďĺśŕěřśĺěľ 1).

6. (8) Ŕşśšĳ ξ_1, ξ_2, . . . ξ_n . . . | ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ ŋěğăćĺśĺňżţ śńşůăľŋżţ ćěńĺůĺŋ, łăęďă£ ĺğ łőšőřżţ ĺňěěš řăśŕřěďěńěŋĺě N(0,1) (śň. ŕřěď. ğăďăůş). Őąőğŋăůĺň ůěřěğ A_n śőążšĺě, ğăłń¿ůă¿źěěś£ ć šőň, ůšő

ξ_1 + ξ_2 + · · · + ξ_n > a(2n ln n)^{1/2}

čďě a | ťĺłśĺřőćăŋŋă£ ŕőśšő£ŋŋă£. Ďőłăğăšĳ, ůšő ŕřĺ a > 1 ś ćěřő£šŋőśšĳ¿ 1 őśşźěśšćń£ěšś£ ńĺÿĳ łőŋěůŋőě ůĺśńő śőążšĺľ A_n.

7. (7) Ŕşśšĳ ξ | śńşůăľŋă£ ćěńĺůĺŋă ś ŋěŕřěřżćŋőľ ťşŋłűĺěľ řăśŕřěďěńěŋĺ£, η | ŕřőĺğćőńĳŋă£ śńşůăľŋă£ ćěńĺůĺŋă. Ňőęŋő ńĺ ŋăľšĺ šăłş¿ ťşŋłűĺ¿ f(·), ůšő ťşŋłűĺ£ řăśŕřěďěńěŋĺ£ śńşůăľŋőľ ćěńĺůĺŋż f(ξ) śőćŕăďăěš ś ťşŋłűĺěľ řăśŕřěďěńěŋĺ£ śńşůăľŋőľ ćěńĺůĺŋż η?

8. (8) Řăśśňőšřĺň śńşůăľŋőě ąńşęďăŋĺě ŋă őďŋőňěřŋőľ űěńőůĺśńěŋŋőľ řěÿěšłě Z^1 ś ŕőłăğăšěńĳŋő řăśŕřěďěńěŋŋżň ÿăčőň. İšő őğŋăůăěš, ůšő ćěřő£šŋőśšĳ ŕěřěţőďă p(x, y) ĺğ šőůłĺ x ć šőůłş y őŕřěďěń£ěšś£ śńěďş¿źĺň őąřăğőň: p(x, y) = 0, ěśńĺ y − x ≤ 0, ĺ p(x, y) = (1 − p)p^k�^1, ěśńĺ y − x = k > 0. Ğăťĺłśĺřşěň ŋěłőšőřş¿ šőůłş a ∈ Z^1 ĺ řăśśňőšřĺň šřăěłšőřĺ¿ őŕĺśăŋŋőčő śńşůăľŋőčő ąńşęďăŋĺ£, ćżţőď£źş¿ ĺğ ŋşń£. Ŕşśšĳ ξ | ąńĺęăľÿă£ ł a ĺ ńěęăźă£ śŕřăćă őš a šőůłă šřăěłšőřĺĺ. Ŋăľšĺ řăśŕřěďěńěŋĺě ćěřő£šŋőśšěľ ďńĺŋż őšřěğłă [a, ξ].

9. (6) Śńşůăľŋżě ćěńĺůĺŋż ξ_1 ĺ ξ_2 ŋěğăćĺśĺňż ň řăśŕřěďěńěŋż ŕő Ŕşăśśőŋş ś ŕăřăňěšřăňĺ λ_1 ĺ λ_2 śőőšćěšśšćěŋŋő. Ŋăľšĺ şśńőćŋőě řăśŕřěďěńěŋĺě śńşůăľŋőľ ćěńĺůĺŋż ξ_1 ŕřĺ şśńőćĺĺ, ůšő ξ_1 + ξ_2 ťĺłśĺřőćăŋă.

10. (6) Ŕőłăğăšĳ, ůšő śĺśšěňă şśńőćŋżţ řăśŕřěďěńěŋĺľ Čĺąąśă ć łőŋěůŋżţ őąžěňăţ | śőčńăśőćăŋŋă£ śĺśšěňă řăśŕřěďěńěŋĺľ, š.ě. ěśńĺ W ⊂ V, |V | < ∞, šő p_V (σ(W )|σ(V − W |σ(Z^d\V )) = p_W (σ(W )|σ(Z^d\W )), čďě σ(Z^d\W ) śőćŕăďăěš ś σ(Z^d\V ) ćŋě V ĺ ś σ(V − W ) ćŋě W .

11. (6) Ŕşśšĳ ξ | śńşůăľŋă£ ćěńĺůĺŋă ś ćěźěśšćěŋŋőľ ţăřăłšěřĺśšĺůěśłőľ ťşŋłűĺěľ f(t) ĺ ďĺśŕěřśĺěľ σ^2. Ďőłăğăšĳ, ůšő f(t) ≥ 1 − t^2σ^2 2 . 12. (6) Ŕşśšĳ {ξ_n} | ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ ŋěğăćĺśĺňżţ śńşůăľŋżţ ćěńĺůĺŋ, łăęďă£ ĺğ łőšőřżţ ŕřĺŋĺňăěš ğŋăůěŋĺ£ ±1 ś ćěřő£šŋőśšĳ¿ 1/2. Ŕőńőęĺň x^{(n)} = (ξ_n + ξ_{n+1})/2. Ŕőłăğăšĳ, ůšő {x^{(n)}} ŋě őąřăğş¿š űěŕĺ Ňăřłőćă.

13. (8) Śńşůăľŋżě ćěńĺůĺŋż ξ_1, ξ_2, . . . ξ_m . . . ŋěğăćĺśĺňż ĺ řăćŋőňěřŋő řăśŕřěďěńěŋż ŋă őšřěğłě [0, 1]. Ŕşśšĳ ν | śńşůăľŋă£ ćěńĺůĺŋă, řăćŋă£ šőňş k, ŕřĺ łőšőřőň ćŕěřćżě śşňňă

s_k = ξ_1 + · · · + ξ_k

ŕřěćőśţőďĺš 1. Ďőłăğăšĳ, ůšő ňăšěňăšĺůěśłőě őęĺďăŋĺě Eν = e.

14. (8) Ďćă őšřőśšłă řăśšşš ĺğ őďŋőčő łőřŋ£ ŕő śńěďş¿źěňş ŕřăćĺńş: ć łăęďżľ śńěďş¿źĺľ ňőňěŋš ćřěňěŋĺ şćěńĺůĺćăěšś£ ŋă ěďĺŋĺűş ďńĺŋă őďŋőčő ĺğ őšřőśšłőć, ŕřĺůěň ćěřő£šŋőśšĳ şďńĺŋěŋĺ£ ďăŋŋőčő őšřőśšłă ŕřőŕőřűĺőŋăńĳŋă ěčő ďńĺŋě, š.ě. ěśńĺ l_1(i) ĺ l_2(i) | ďńĺŋż őšřőśšłőć ć ňőňěŋš ćřěňěŋĺ i, šő

(l_1(i + 1) = l_1(i) + 1; l_2(i + 1) = l_2(i)) ś ćěřő£šŋőśšĳ¿ l_1(i)/(l_1(i) + l_2(i)) (l_1(i + 1) = l_1(i); l_2(i + 1) = l_2(i) + 1) ś ćěřő£šŋőśšĳ¿ l_2(i)/(l_1(i) + l_2(i))

Ć ŋăůăńĳŋżľ ňőňěŋš ćřěňěŋĺ l_1(0) = l_2(0) = 1. Ŕőłăğăšĳ, ůšő ć ŕřěďěńě n → ∞ řăśŕřěďěńěŋĺ£ śńşůăľŋżţ ćěńĺůĺŋ^{l1(n)}_n ,^{l2(n)}_n śţőď£šś£ ł řăćŋőňěřŋőňş řăśŕřěďěńěŋĺ¿ ŋă őšřěğłě [0, 1].

15. (9) Ć şřŋě ĺňěěšś£ m ąěńżţ ĺ n ÿăřőć (m > n). Ĺğ şřŋż ŕőśńěďőćăšěńĳŋő ĺğćńěłăěšś£ ŕő őďŋőňş ÿăřş. Ŋăľšĺ ćěřő£šŋőśšĳ šőčő, ůšő ŋăśšşŕĺš šăłőľ ňőňěŋš ćřěňěŋĺ, ůšő ůĺśńő ĺğćńěůěŋŋżţ ÿăřőć ąşďěš śőďěřęăšĳ őďĺŋăłőćőě ůĺśńő ÿăřőć řăğŋőčő űćěšă.