27 ÉÀÎÑ 2000 ÇÏÄÁ (ÌÅÔÎÉÊ ÜËÚÁÍÅÎ 2000 ÇÏÄÁ)

1. äŒÅ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ËÁÓÁÀÔÓÑ ÐÒÑÍÏÊ Œ ÔÏÞËÁÈ A É B. ôÒÅÔØÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ËÁÓÁÅÔÓÑ ÔÏÊ ÖÅ ÐÒÑÍÏÊ, Á ÔÁËÖÅ ÐÅÒŒÙÈ ÄŒÕÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ Œ ÔÏÞËÁÈ C É D. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÏÞËÉ A, B, C É D ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ.

2. îÁÊÄÉÔÅ îïë(1, 2, . . ., 99)/îïë(2, 4, 6, . . ., 200).

3. âÌÏÈÁ ÐÒÙÇÁÅÔ ÐÏ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ. ðÅÒŒÙÊ ÐÒÙÖÏË ÏÎÁ ÄÅ- ÌÁÅÔ ÉÚ ÔÏÞËÉ (0; 0) Œ ÔÏÞËÕ (1; 0). ëÁÖÄÙÊ ÓÌÅÄÕÀÝÉÊ ÐÒÙÖÏË ÂÌÏÈÉ Œ 2 ÒÁÚÁ ËÏÒÏÞÅ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÇÏ É ÏÂÒÁÚÕÅÔ Ó ÎÁÐÒÁŒÌÅÎÉÅÍ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÇÏ ÐÒÙÖ- ËÁ ÕÇÏÌ Œ 60^ffi ÐÒÏÔÉŒ ÞÁÓÏŒÏÊ ÓÔÒÅÌËÉ. œ ËÁËÕÀ ÔÏÞËÕ ÐÒÉÓËÁÞÅÔ ÂÌÏÈÁ Ë ËÏÎÃÕ ŒÒÅÍÅÎ?

4. îÁ ËÁËÕÀ ÃÉÆÒÕ ÚÁËÁÎÞÉŒÁÅÔÓÑ ÞÉÓÌÏ C^{25}_{125} (ËÏÌÉÞÅÓÔŒÏ 25-ÜÌÅÍÅÎÔÎÙÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÉÚ 125 ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ)?

5. ðÒÉ ËÁËÉÈ a É n ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ xn � ax + 1 ÉÍÅÅÔ ËÒÁÔÎÙÊ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÊ ËÏÒÅÎØ (ÞÉÓÌÏ a ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÅ, ÞÉÓÌÏ n ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ)?

6. îÁÊÄÉÔÅ ËÁËÏÊ-ÎÉÂÕÄØ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ Ó ÃÅÌÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ, ËÏÒÎÅÍ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÞÉÓÌÏ pp5 � 1 + pp5 + 1.

7. òÁÚÒÅÛÁÅÔÓÑ ÐÏÍÅÎÑÔØ ÍÅÓÔÁÍÉ ËÏÎÃÙ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ ÌÀÂÏÊ ÇÒÁÎÉ ËÕÂÁ. óËÏÌØËÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒÏË ŒÅÒÛÉÎ ÍÏÖÎÏ ÐÏÌÕÞÉÔØ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÑÍÉ ÔÁËÉÈ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÊ?

8. œ ŒÅÒÛÉÎÁÈ ËÕÂÁ ÒÁÓÓÔÁŒÌÅÎÙ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ ÔÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÙ ÞÉÓÅÌ, ÓÔÏÑÝÉÈ Œ ŒÅÒÛÉÎÁÈ ËÁÖÄÏÊ ÉÚ ÇÒÁÎÅÊ, ÒÁŒÎÙ ÏÄÎÏÍÕ É ÔÏÍÕ ÖÅ ÞÉÓÌÕ. îÁÊÔÉ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ŒÅËÔÏÒÎÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÔÁËÉÈ ÒÁÓ- ÓÔÁÎÏŒÏË.

9. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ xn ËÏÒÅÎØ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ

nX_{k=0} 1_{x � k = 0,}

ÐÒÉÎÁÄÌÅÖÁÝÉÊ (0; 1).

Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ xn ÓÈÏÄÉÔÓÑ. Â*) îÁÊÄÉÔÅ ÅÅ ÐÒÅÄÅÌ.

10*. íÎÏÖÅÓÔŒÏ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÐÏËÒÙÔÏ ÉÎÔÅÒŒÁÌÁÍÉ. ôÏÞËÉ, ÐÏËÒÙÔÙÅ ËÏÎÅÞÎÙÍ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÏÍ ÉÎÔÅÒŒÁÌÏŒ, ÐÏËÒÁÛÅÎÙ Œ ÞÅÒÎÙÊ ÃŒÅÔ, ÏÓÔÁÌØÎÙÅ | Œ ÂÅÌÙÊ.

Á) íÏÖÅÔ ÌÉ ÔÁË ÓÌÕÞÉÔØÓÑ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ ÐÏËÒÁÛÅÎÙ Œ ÂÅÌÙÊ ÃŒÅÔ, Á ŒÓÅ ÉÒÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÅ | Œ ÞÅÒÎÙÊ?

Â) á ÎÁÏÂÏÒÏÔ?

11*. îÁÊÄÉÔÅ min(x^2 + y^2 + z^2) ÐÒÉ ÕÓÌÏŒÉÉ 1 + 2xyz = x^2 + y^2 + z^2.