26 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 1991 ÇÏÄÁ (ÐÅÒŒÙÊ ÔÕÒ ÏÓÅÎÎÅÇÏ ÜËÚÁÍÅÎÁ)

ëÁÖÄÁÑ ÚÁÄÁÞÁ ÏÃÅÎÉŒÁÅÔÓÑ Œ 10 ÂÁÌÌÏŒ

1. œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÕÇÏÌ BAC ÒÁŒÅÎ ÛÅÓÔÉÄÅÓÑÔÉ ÇÒÁÄÕÓÁÍ. BD É CE | ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÙ ÕÇÌÏŒ ABC É ACB ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ, O | ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅ- ÓÅÞÅÎÉÑ BD É CE. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÒÅÚËÉ OD É OE ÒÁŒÎÙ.

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ cos a = b É cos b = a, ÔÏ a = b.

3. ðÒÁŒÉÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÏÊ a ÐÏËÒÙÔ ÐÑÔØÀ ÐÒÁŒÉÌØÎÙÍÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁÍÉ ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÏÊ b. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÁŒÉÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÏÊ a ÍÏÖÎÏ ÐÏËÒÙÔØ ÞÅÔÙÒØÍÑ ÐÒÁŒÉÌØÎÙÍÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁÍÉ ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÏÊ b.

4. ëÁÖÄÏÅ ÉÚ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ a_1, a_2, . . ., an ÍÅÎØÛÅ ÓÕÍÍÙ ÏÓÔÁÌØ- ÎÙÈ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ŒÙÐÕËÌÙÊ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉË, ÓÔÏÒÏÎÙ ËÏÔÏ- ÒÏÇÏ ÒÁŒÎÙ a_1, a_2, . . . , an.

5. ðÕÓÔØ S = x1 + x2 + . . . + xn�1 + xn

(ŒÓÅ xi ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

(1 + x_1)(1 + x_2) . . . (1 + xn) ˇ 1 + S 1! + S2 2! + . . . + Sn n! . 6. æÉÇÕÒÁ S ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔ ÓÏÂÏÊ ÏÂÌÁÓÔØ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÌÅÖÁÝÕÀ ŒÙÛÅ ÐÁ- ÒÁÂÏÌÙ y = x^2 Œ ÄÅËÁÒÔÏŒÏÊ ÓÉÓÔÅÍÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ. íÏÖÎÏ ÌÉ ËÏÎÅÞÎÙÍ ÞÉ- ÓÌÏÍ ÆÉÇÕÒ, ÒÁŒÎÙÈ S (É ËÁË ÕÇÏÄÎÏ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÎÎÎÙÈ), ÐÏËÒÙÔØ ÐÌÏÓ- ËÏÓÔØ?

3 ÏËÔÑÂÒÑ 1991 ÇÏÄÁ (ŒÔÏÒÏÊ ÔÕÒ ÏÓÅÎÎÅÇÏ ÜËÚÁÍÅÎÁ)

ëÁÖÄÁÑ ÚÁÄÁÞÁ ÏÃÅÎÉŒÁÅÔÓÑ Œ 15 ÂÁÌÌÏŒ

7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÑËÕÀ ÌÏÍÁÎÕÀ ÄÌÉÎÙ L ÍÏÖÎÏ ÐÏËÒÙÔØ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØ- ÎÉËÏÍ ÐÌÏÝÁÄÉ L^2/2 (ÓÔÏÒÏÎÙ ŒËÌÀÞÁÀÔÓÑ Œ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉË).

8. œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÏ N ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ ÔÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÞÔÏ ËÁÖÄÙÅ ÄŒÁ ÉÍÅÀÔ ÏÄÎÕ ÏÂÝÕÀ ŒÅÒÛÉÎÕ É ÎÅ ÉÍÅÀÔ ÄÒÕÇÉÈ ÏÂÝÉÈ ÔÏ- ÞÅË, ÐÒÉÞÅÍ Œ ËÁÖÄÏÊ ŒÅÒÛÉÎÅ ÓÈÏÄÉÔÓÑ ÏÄÉÎÁËÏŒÏÅ ÞÉÓÌÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ. ëÁËÉÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÍÏÖÅÔ ÐÒÉÎÉÍÁÔØ ÞÉÓÌÏ N ?

(ðÏÄ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏÍ Œ ÜÔÏÊ ÚÁÄÁÞÅ ÐÏÎÉÍÁÅÔÓÑ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ĂÂÅÚ ŒÎÕ- ÔÒÅÎÎÏÓÔÉĄ, ÔÏ ÅÓÔØ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ÔÒÅÈ ÏÔÒÅÚËÏŒ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÈ ÔÒÉ ÔÏÞËÉ, ÎÅ ÌÅÖÁÝÉÅ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ).

9. òÅÛÉÔØ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ

sin 7x + sin 8x = 1,99999.

10. îÁÊÔÉ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÅ ÚÎÁÞÅÎÉÅ ÆÕÎËÃÉÉ

f(x) = p(x � 1)2 + 9 + p(x � 8)2 + 16

(ÞÉÓÌÏ x | ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÏÅ).